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NOBILISSIMO ET AMPLISSIMO 
viro ac Domino, 

DOM. IO ANNI GEORGIO 

Herwart ab Hohenburg. , I. E. D. 

Serenifiimo Eoiorum Duci ab intimis Con- 

felij, Pr&fidi Prouincia Scbvvaba , 

CJ 1 inclitorum vtriufque Bauana 
Ordinum Cancella- 
rio.&e, 

N On diu de P atrono.cui hanc meam de numerandi ra- 
tione, lucubra tiuncula fua auttoritate tuenda offer- 
rem , cogitandum fuit. Nam cui potius Arithmetica 
dicarem, quam principi Arithmeticorum, & in omni alia li~ 
teratura verfatifsimo ? Sunt & alia» prope mille caulae, quae 
mihi hocconfilium di£tarunt,vt nomini M. V. laborem hunc 
meum infcriberem: quarum poftrema noncft,quod haccipOt 
Arithmetica confilio, aurpiciis,& liberalitate M.D. V.in iu- 
i cem prodit. Quaevtinam ita numeris fuis abfoluta prodiret, 
vt tanti viri patrocinio digna videri poffet. Etenim quo is, 
cui dona offeruntur in altiore cu honoris, tum fcientiae gra- 
du eft conftitutuSjtanto quidicantur libri par eft efl« excel- 
lentiores.Quodcum animo agitarem, vidcremque magnum 
inter bac Arithmeticam,& patroni doftrinam inter efle in- 
teruallum,vixaufusfui,illamad aram eius fufpendere. Ve- 
rum.cummihi M.D. V.erga omnes , cuiufcunquelint lucra- 
tura» lingularis quasdam propenfio ignota non effet,animum 
refumpfi,& nemini, nili M. V. eam confecrandamexiftimaui. 
Quamobre maiorem in modum peto,vt eo animo in Tuu illa 
patrocinium fufcipiat, quo offertur. C^uod fi,vti non dubito, 
fecerit, multis me mominibus iam ante libi obnoxium, pluri- 
bus adhuc obffringet,Ingolftadii 4. die oftob. Anno ialutis 
. reparatae 

M.D.V.D. 

Ioanncs Lantr 

1 ^ » 
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ANDIDVM 

LECT OR E M. 

Os quatuor Arithmeticorum libros , candide tettor, 
noneoconfilto fcripfi , quod opiner facilius ex illis* 
quam ex aliorum laboribus numerandi artem hau- 
riri. Hion ita mea amo\ non ita tnfanio. Quin om- 
nium conatus laudandos cenfeo: quanquam , vt hominum inge- 
nia aha altisperJpjcACtora fiunt, non nefciam, alium alto , fivriu 
uerfam artem Jfettes 9 felicius , & explicatius animi fietifa pro-, 
mere :Ji ad particularia deficendas * mfiingitUs fiorfim reperiri , 
in quo iure ftto gloriari , & altis praferri pofiint. Qua cum ita 
tffe viderem, conatus fum ex variis Arithmeticis pracipua , qua 
ttd numeros fiettant , fiedufisfecrettoribusquibufdam, olim a 
Diophanto, anorum memoria a Car dano & Stipbelto,nofira a 
■ Vrancifco Vieta, loanne Faulhabero , & alus propofita, nec dum 
tamen quod fetam fatis clarepro vulgi eaptu explicata , colligere , 
talique methodo dificentibus proponere , vtabfque magifiro ex 
libello , JimolemJpettes, exiguofi qua continet, bene magno, a-. 
ritbmticieffepoffent. Quanquam non fine [udor ibus, quando 

tUs ifdTuSjVt hubtt Hofio.i/pS>70c%Jio}7T(ia7rd(>Gi6iY iSuxacv &6xv<xt<h 

Coterum nepropofiere rem aggrediatur Lettor, & voti tardius, 
quam vellet, compos fiat , omnino librum primum;, dementa in- 
quam tam integror um,quamfr adorum numerorum : regulam 
item proportionum , & radicum extractiones apprime dificat, 
fenitufque combibat ante , quam ad tres pofieriores gradum fa- 
tiatfneceffeefi. Quod fi fecerit, facile pofieriores,dum alique labore 
impendat, fidentia comprehendet. Si neglexerit, frufira erit ornms- 
labor ,nifiingenij bonitas, aut labor vmprobus,qua vel adamatina 
vincunt fuppe datum efflt.VaU Lettor, & nofiris bifice laboribus 
Mi&fiuere. 
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N B. Beneuolelettor ^proportiones fuperpartientes , funtin 

ter7.& $. inter 14. &io.i?iter‘ 17. & 17. inter 81. &$i.Item 
multiplices fupcrpartientes qiufunt inter 34.^ 7. 1 4.^5. 

»0« vr lib.i.c. 4.4. i.pag.tf.per incuriam fatttrn ejl pronunci - 

fed prima & fecunda dicuntur fuperbipartientes. quintas^ 
tertia & quarta ■, fuper decup artientes decimas feptimas ; quin* 
ta \ quadrupla fuper fextupartiens feptimas. Sexta , dupla fu- 
ferquadrupartien s quintas •, [emperenim exccjfus maioris fuper 
minorem voci fuperpartiens inferitur , & minor proportionis 
terminus folitane ponitur, Vt quia 7, excedit 5. binario, dici- 
tur proportio 7 .ad 5 fupcrbipartiens quintas, Cur vero ,qm ejl 
inter i\.& 10. vocetur fuperbip artiens quintas , non vero fuper - 
quadrupartiens decimas, qua eft inter 81. & J $i. vocetur fuper- 
decuparnens decimas feptimas , ratio ejl 1 quia nec 14. & io. nec 
81. (jr 51. funt numeri inter fe primi, jed compofiti, habentque 
communem menfuram, illi quidem hanc 1. hi vero hanc 3 .jit vt 
fiper jnenfuras illas diuidantur , reducantur ad bos ,7.5. & has 
17.17 .vnde priores dicuntur habere proportionem fuperparti - 
entem quintas , pojlemres fuper decup artientem decimas fepti- 
mas. 

Proportio quoque hac 5 1 qua habetur an. 3. pag. 57. 
dicitur quintupla fupertnp artiens oclauas \ qua ^-tripla fu- 
perpartiens feptimas •, hac 7 fcptupla fuper quintup artiens fepti-. 
mas’,hac 4 ~ quadrupla fupertrif artiens quartas. Idem tudicium 
ejlo de alijsji qua occurram , \ 
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* De Nvmerat ionf. i 

NSTITVTI 

. A B. 1 T H \t E T i C A R. VM 

LIBER PRIMVS. 

DE NVMER1S RATION ALI BV S 

abjolutis 

Vmervs rationalis abfblutus, efl niime- 
rus vulgaris omni carens denominatione* 
Dec|uoha?cpcrtra<5lo. Pr/;«o.igo de Ele* 
mentis numerorum integrorum* Secundo 
de elementis fradtorum. Tertio de regulis, 
& praxi.O/wfd dc numerorum proprietatibus* Quinti 
cie radicum extractionibus. • 

- Capvt I* 

i * • 

VE INTEGRO REM NV MERORVlM 

elementis. 

Elementa Arithmeticarum quatuor vufgarte fped- 
cs, Addit io.SubtrafliOiMuttiplicdtio, & Diuijio, quibus qui- 
dam numerationem addunr.Nos de omnibus quinque, 
initium a numeratione Eacientes.breUiter agemus. 

Articvlvs I. 

VE NVCME RATI OT^E. 

Numeratio eft enunciatio.& exprefsio valoriscuiuf- 
cunque numeri propoliti.Supponimusautem ;hos de» 
cem charadteres 1.2.3. 8.9.0. ad hanc Arith- 
meticam accedentibus^otoseffe* Porro, vt quemcun- 

A que 





* t t *« • * y / 

ONVM 



Digitized by Google 



% De Nvmeratione 

que numerum propofitum methodice pronundemus, 
haec funt animaduertenda. 

?timb, circula rem hanc figuram o,quam cy phram ap- 
pellamus, per fe quidem nihil valere; fed additam reli- 
quis,eas per denariam denominationem augere; ita 20, 
valent viginti, cum 2, duo tantum valeant.ioo, valent 
duceta.20oo,duo millia.20000, viginti millia. 200000, 
ducenta millia &c. 

5er«*irfo,quem libet numerum verfus dextram primo 
loco politum, feipfum (ignificare (eme); fecundo deci- 
es; tertio centies;quarto mi 1 lies; quinto dcciesmilliesj 
Texto centies millicsihptimo ,milliesroi!lies ; odauo 
decies millies millics,&c. 

Tertio , vt facilius numerus propolitus enuncietur, 
poni fub quarto verfus finiflram, pundum,& , duobus 
praetermifsis/ubfeptimo; rurfufq; duobus prxtermif- 
fis, fub decimo; item^ue duobus praetermittis , (ub de- 
cimo tertio, &c. 

Qudrtfy quot funt puncta, toties dicendum ede mil- 
ii es; led lub penultimo pundoverfus dextram, pro mil# 
lies, dicendum millena, fub vltimo millia. 

Quintty tot efle membra,quot funt punda,- & nume- 
rum habentem purtdum fcmel ; fecundum a pundo 
verfus finiltram decies; tertium centies, feipfum lignifi- 
care. 

Vltimo, cyphrarum, feu circulorum , nullam penitus 
habendam rationem , nitt quantum ad augmen- 
tum. 

Hisitaanimaduerfis hxc exempla fic pron unci abi- 




Lt*. 1. CtP. 1. A*?, t. p 

465417659854*754. 

< 410051X067600076© 

• • ♦ ♦ • 

£49089 000080787900 ~ 
• ♦ • • ♦ 

I06 0 0000000000 OO OOO 
*• ♦ ♦ ! ♦ ♦ • 

trimum. Quater rhil iies,millics, millies millena mil- 
lia ; lexcennes tricies quater millie$,milHe$ millena 
milliarducentiesfeptuagiesfexiesmillics millena mil- 
lia: quingenties nonagies odies millena millia: qiringe- 
ta quadraginta duomillia j feptingenta, quinquaginta 
qtwtuor. 

^«/nfr/w/^adragiesbis millies, millies,nrinies mil- 
lena miHiairer m il!ies,mi!Hes millena millia: centies vi« 
cies milites millena millia: fcitcertties feptuagies fexies 
miMena millia.-feptingenta fexaginta.' 

Trrrww.Odingenties quadragies nouies millies,mil- 
Jiesjtnillies millena millia:odogiesnouies millies.mil- 
lies millena milliaro&ogies millena millia; feptingenta 
odogintafeptem millia, nongenta. • 

Foftrnnum, Millies,millies > millies > millies millena 
millia. , 

) ANNOTATIO. 

Vote fi pronuntiatio etiam fieri per miUioncsjnore Italorum 
( figmficat nullio milies millena ) N oto autem f unda mtllio • 
nwnfupr a figurat hsf notati; at prima qutdem ponitur fupr 4 
frptiffiamfitruramy fecunda, quinque pratcrmifsisjupra deci- 
mam ternam, bo( modo 67) 12 1 o7o£4) 4o' H Ml numerus fie 
> ♦ 

pronunciat ur. Sexagmtafeptem mtlltor.es, mt llt onum.tr ec en- 
ti duodecim milleni mtUionenqmngenti fepttm milhonerfex- 
dgtnta quatuor mtUsa,tr terna quadraginta, . 

A a 9offt 

'•* Digitized by Google 




n , J)b Kvmeratione. 

Voflunt quoque puntta fub centenarijs,cr denarijspor.i hcc 

nodo, 40000000000, qui numerus fic pronuntiatur* 
Quater milUes centies centena millia. Aut hoc modo 4000 
0000000.& fic effertur: Quater milliesttntus ieiits mtlc- 
nudeciet. Que irmumiatunti faciles l««t, fi ddigcnttr ai 
functa astcniuur^t ex fi quintis exemfli raxiatime appa- 

I ooo©oooooo. decies millies millena millia, 

1 00000000 o o* centies centena millena millies 
!x o o o o o o ® o o o. millies centies centena millia. 

I 00 o 0000000. millies centies millena centies. 
loooooo 00*0 o, decies centies millena millia dec m 

Votejl idem exemplum adhuc pluribus modis pronuntiari , 

f t quilibet videt. Duriufcula videntur quadam dictarum pro- 

nunt lationum >non inficior, [e d artem, non verba conftdera. 
Articvlvs ir. 

DE ADDITIONE- 

Additio eft duorum aut plurium numerorum in V- 
mamTummam collectio. Qn* collectio, vt accuratior 

iit, haec oblenientur. ; . _ 

friinb, numeri {ibi mutuo perpendiculariter luppo^ 

nantur, prinhusverfus dextram fub primo,fecundus fub 
(ecundo, tertius lub tertio &c.& deftttusfi quis fuerit, 
exparte fin i ftra relinquaturjVt in fecundo,& tertio ex- 

emplisfa&um vides. , 

r 2cundd> in operando procede a dextra verius fmi- 
- • ' ; ' - ierant 
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Lib. I. Cap I. Art. II* $ 

/Iram, colligens in vnam fummam omnes numeros pri- 
mo loco vcrfus dextram pontos.Q^je fummafi vna fi- 
gura fcribi pofsitjfcribatur infra lineam dire&efubnu- 
mcr s primo loco politis: fi vna figura lummailla feri— 
bi non pofsit,fcribatur minor, hoc eft, quae verfus dex- 
tram eft, infra lineam, maior, quae verfusfiniftram eft, 
retineatur pro fequente operatione. f . 

- TVrf/^cyphrf ^ ic » vt & in reliquis fpeciebus, nihil pe- 
nitus curanda: funf.Hisobferuatis fequentia exempla 
facile addemus. > . - ' 

Primum exemplum ; Sint in vnam fummamcolligen- 
di hi numeri, 42 5 3, 3425. collocatione vt 425 3 f 
didum eft fsda. Dico primo 3. & 5. faciunt 3425 ? 
8;quibus infra lineam pofitis, Dico fecundo yo 7 6 
5 .& 2 .faciunt 7, quibus quoqj infra lineam politis,Di- 
co tertio 2. & 4. faciunt 6; & his infra lineam pofitis, 
Dicovlt.4.& 3.laciunt7.Numerierg0 42j3.& 342 
in vnam fimmam colle&i, faciunt 7678. .• s > . 

Se: unium exemplum. Sintaddendi hi tres numeri 8 y 
6 y 5794.980, Collocatione fada, Dico 8765 
pri no 5.& 4. (nam cyphra non curatur j 5794 J 
faciunt 9, quibus infra lineam pofitis, Di- 980 
«0 fecundo 6.9, & 8.faciunt 23', ponofigu- , 5 S3V 
ram dextram, hoc eft, 3. infra lineam, retineo 2; &dtCc* 
7 7.^.&2.prius retenta, faciunt 2 5. pono 5. infra line—. 
am,dire &<5 fub 9.retineo 2.& dico vlt.8-5.& z ♦ fcten t5fc 
/aciunt i5.ponototu infra linea,nimiru 5.(ub5;i.pau<^ 
Jo remotius verfus finiftra. Si ergo 98 0«. 

in vnam fummam colligantur,fieht 1 5 5 39, 

Tertium exemptam . Sint hi numeri 7500402. 980091^ 
75215.5301* 900. addendi. Collocatione fada, vtdc— 

. -> """ A i fedu^l 

v r ** 
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€ De Addittone • 

fciftus ex parte fmiftra rei inquatur.Dico primo 1. 1. 

(k l.faciunt 9; quibus infra lineam po- 7500402 
fitis Dico fecundo 9,& l.faciunt 10, po- 980091 

tioo. infra lineam, retineo 1. Dico ter- 75215 J 
tio4.z,|.p.& prius retentum faciunt 5301 
19', pono 9 infra lineam, retineo 1 , Di- 900 

co quarto f. 5 .& prius retentum , faci- 8j 4 190 9 
unt u.pono 1. infra lineam, retineor. Dicoquinto8. 
74 & retentum faciunt repono 6 infra linearo ,ritneo 
l.Dicofexro retentum, faciunt lyjponoy. infra 

lineam, retineo 1 ♦dico vltimo 7. & retentum faciunt 8. 
Ergo fumma di&orum numerorum eft 8561909. 




, Examen. 



Abi jce 9. quoties potes , tam ex numeris addendis, 
quam ex addito, hoc eft, tam ex lupra , quam ex infra 
lineam politis, nulla habita ordinis.aut loci rationejfi e- 
nim relidua aequalia fuerint , probabile eft operatione 
bene habere. Ita vides in primo exemplo poft abic&io** 
nemp.reftare i.& 1; inlecundoc.& 5; in tertio s. &2 # 
Si refidua fuerint inaequalia , certum eft erratum efle: 
quare operatio iteranda erit. Dixi fi refidua aequalia 
fuerint, probabile efle operationem bene habere, nam 
certum non eftjliquidem in appofito exem- 358 
pio, relidua funt «qualia, at in operatione 1 34 7 
plurimum erratum eft, , tif 

Articvlvs II Ii* 

, VE SVBTRACTt ONE. 

•'* Sub*» 




Lib. I. Gap. I. Art* III. 7 

Subtractio eft fubduttio minoris numeri ex maiore, 
aut aequalis ex aequali.Et vt melius , quomodo nume- 
rus ex numero fubducatur, intelligas,haec obfcrua. 

trimo minor numerus, hoc eft fubducendus, fuppo- 
nendus eft maiori, fiue illi ex quo fit (ubdu&io;& defe* 
Ctus,fi quis fuerit, ex parte finiltra relinquendus. 

Secundo f Ci figura inferior maior fuerit fuperiore, in- 
telligeadluperiorem aflumptaefle xo.quae vtcompen- 
fes, appone fequenti figurae punCtum, quod in fequentc 
operatione pro vnitate numerandum efle memineris. 
Tcrb*,etiam hic cyphrse non funt curandae. 

His obleruatis ad exempla accedimus. Primum » volo 
z 5 3 cx 48 5 fubtrahere. Collocatis numeris more con~ 
fuetojDuo primo 3 ex 5, reftant 2; quibus 48^. 
infra lineam direCtefub 3 pofitis, Dicofe- 253 ^ 
eundo 5 ex 8 , reftant 3; quibus quoque in- 2 j 2 
fra lineam politis, dico vltimo, 2 ex 4, reftant 2 quae po- 
no infra lineam. Igitur lubtra&is 2 5 3 ex 485. reftant 
132. ' i ..n. • 

, secundum exemplum . fint 4. 297, ex 7345 fubtrahen- 
da .Collocatis numeris, vt cernis , Dico primo 7 ex f 9 
quod cum fieri non po(fit,pono fub proxime 7345 
inferiore, nempe fub 9 pun&um,& intelligo 4 2 9 r ^ 
ad5aflumptacfte io. Quo fa&odico 7; ex ’ 304*8 
15, reftant 8; quibus infra lineam pofitis, dico fecunde» 
1 o ex 4 ( nam 9 , & punCtum , quod Vnlim valet, fa- 
ciunt 10) dico inquam, 10 ex 4; quod cum fieri ne 
queat , pono lub 2 , pun&um , & intelligo 10 ad 43(1 
fumpta, vt fiant 14. Dico ergo 10 ex 14* reftant 4,qui— 
bus infra liocam pofitis,Dico tertio 3 ex reftat o, fiue 
nihil j ponoergoo infra lineam jDicopoftremo 4 ex 7^ 

, A 4 reftanr 
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reflant 3. Si ergo 4197. ex 7345. fubtrahantur . re- 
ftant 3042; . • v • J 

Tertium exemplum. Sint 70099 ex 801200 fubrrahe- 
da.CclIocati, numeris morefolito , Dicopnmo 9 cxo 
accipere non pofTum ; pono ergo fub /e- 801200 
CjUentc,nernperub9,p,ui?^tum,&inreI- .70099 ■*« 
ligo 10 ad oprimum aflumptajdico ergo ~~ 7i IIO/ " 
9 ex 10, reflat i,qno iri fra lineam poiiro, 
i^ico feiumlo io ex o accipere non pofitim pofito igi- 
tur fub feqi.enteopunao, Dico 10 ex io.;' reflat ojquo 
intra lineam pofito. Dico tettioi( pun< 5 hirn enim vnum 
va,et)ex 2,rfcjfati.pico quarto otx i., reflat 1. Rurfys 
dico^.ex o^quod cum fieri non polfit, pono pumftum 
ub 8j&dic°7ex 10, reflant ^quibus infra lineam pofi- 
tis,dico V-Itimo r ex 8, reflant 7.S1 ergb 70009 ex 801 1 

oombt^bantur,reftaot7^nor. * •.*. • 

" *'* ' :i ; l!js<. - ’ r.j 

;• {. »i»m’ • •• v Examen. i' • 
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Abijce 9,quotics potes, tam ex fupremo, hoc eft, ex 

quo fatta cfllubtractio; quam ex duobus inferioribus, 
h ° c ^X (ybtrahcndo,& refiduorfi namque fafttfiHa 
abiethone; rehdua aqualia fuerint, probabile eft ope- 
rationem bqnarn efie: fi vero aequalia non fuerint, cer- 
tum eft erratnrn e(Te,I r a vides in primo exempto reli . 
dua effe,8,& %in fecundo 1 # 4 in tertio 2 & 2. Dixi fi 
refidua aqualia fuerint ,, probabile efle operationem 
bonam eifcfiquidem fieri ppteft,quamuisrar6, vr pro- 
batione bona exiftente, operatio victofa 417 
fi^ytipadi^oexemplopatet. ,T J g/ 

• t . * % 3 f 
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Certifiimum eft operationem bonam efle , fi duobus 
inferioribus inuicem additis, prodeat fuperior* Poteffc 
itaquefubtradtio per Additionem; fed& Additio per 
Jubtra&ionem probari;fi omnes addendi (igiilatimex 
fiimma fubtrabantur,nihilqueremaneat.Vt fi in fecun- 
do Additionis exemplo 8765 fubtirahantur exi 5539 V 
ex refiduo 5794; & rur ^ ussx rehduo^Bq.nihilque re- ; 
maneat, erit operatio bona. 



Articvlvs II IT. 
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Des ^Multiplicatione^* 



Multiplicatio eft inuentio numeri, in quo alter mul- 
tiplicantium toties continetur, quoties in altero vnitas, 
Vc (i multiplicentur 8 per 4. producentur 32.ro quo nu- 
mero toties continentur 4; quoties in 8. vnitas, vel in 
3?. toties continentur B.quoties in 4. vnitas. Sed ante- 
quam ad Multi- 
plicationem ve-, 
niamus, propo- 
nenda prius eft 
menfaphytago- 
r?,&regu!a,qu£ 
voeStPigri; qua- 
rum ytraq; tan- 
tum vfqueadp. 
extenditur, etfii 
menfaPythago^ 
rae in infinitum 



1 1 1 1 3 1 4 I * ) 6 | 7 [ 3 | 9 
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extendi pollit. Menis huius ftrudtura facilis eft, 
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io De Mvltiplicatione.' 

Vliim eius accipe, Volens {cire, quantum facianto-' 
dies 9; quaero 8 in capite, y in latere iiniftro tabulae; vel 
contra 9 in capite; 8 in litei e; vtrum enim fecero, offe- 
ret angulus communis 7 1. Item volens Icire quantum 
faeantfexies 7, quaero 6 in capite, 7 inlaterejvel con- 
tra, vtrum enim fecero, offeret angulus communis 42. 

Regula pigri , fic habet. Suppono libi mutuo numeros 
inle ducendos, illifque veiiusdcxtram tantum appono, 
vtfiantio. Quofado numeros appolitos duco in fe, 
produdum, li vna figura feribi polsit, pono infra line- 
am; ii non pofsit,lcribo infra lineam figuram dextram, 
retineo liniftram : poftremo numeros appofitosper 
crucemex prioribus numeris fubtraho, reliduum cum 
retento pono infra lineam , & habeo 9 t 

quaeliti*m. Exemplum. Volo fcire quan - 
tum factant odies 9:fuppono fibi mu- 8 t 

tuo 8 & 9;atque ad latus dextrum 9 po- 7 ^ 

no 1 ,ad latus 8, a, vt fiant io,& dicofemeii facit 2, qui- 
bus infra lineam politis, fubtraho per crucem, vel 1 ex 8j 
vel z ex 9, vtrum enim fecero, reftabunt 7 , quibus in- 
fra lineam politis, video odies 9 facere 71 . 

t *■ ■ 

Aliud exemplum. Volo fcire quantum 7 
■" faciant lexiesyjfupponofibi mutuo 6 
&7,& dextrorlum illis appono 4, 

vtiofiant.Deindedicote^facit iz; 

politis igitur 2 infra lineam, retento 1, 4 
fubtraho ve! 3 ex 6 \ vel 4 ex 7, vtrum enim fecero, re- 
flant 3, quae fi cum prius retento ponam infra lineam, 
video lexies 7 facere 42. . • . v 

His expeditis nota prim^etCi integrum fit,quemcun* 
jque multiplicantium infuperiore loco collocare, con- 

. ueni- 

- * ■ ‘ ‘ * 
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Lib» I. C AT*. I. Art. IV. II 
nenicns tamen e(Te,vt maior iupcriorem, minor occu- 
pet inferiorem, *, 

Secundo, defe&um>li quis fuerit, ex parte finiltra re- 
linquendum. 

Tertia, {\ i inferior plures figuras habuerit, omnes inte- 
rioris in omnes fuperioris figillatim efle multiplican- 
das, & primas produftorum f curas (ub proprijs infe- 
rioris multiplicantis figuris collocandas, & reliquas or- 
dine finiftrorfum. / ' 

Qturto, omnia produ&a in vnam fummj colligeda. 

His notatis, exempla proponimus? Pri- 1 - 

tuum- fint^tff 4 per 6 multiplicanda. Coi- <j 

locatis numeris,vt v ides,Dico fexies 4 fa- 
ciuti4:pono4infialineam retineo 2. Di- ' 6 

co rurfus fexiesf faciqnt jo.quz cum 

2 retentis faciunt 32 : politis igitur a 4654 

infra lineam, & retentis 3 , Dico ter- 6 

tiofexies 6, faciunt 36. quae cum 3 re- ^7 924 

tentis faciunt 39, pofitis ergo 9 infra 

lineam & retentis 3 ,dico poftremo fexies 4 faciunt 24, 
quaecum tribus retentis faciunt 27 j pono totum infra 
lineam, quod in fine femper fit. 

£tfamfam,Sint 92 075 per 234 multiplicanda, Coi* 

locatis numeris, vtdefeduscx .parte finiftra relinqua- 
tur. Dico primo,Quatcr 5,^ 9*075 

faciut 2o:pono o infra linea 234 

diredle{ub4,retinco2.D’N 368300 

co fecudo quater 7 faciut 28, 276225 ‘ 

quscu2.reteotisfaciunt3o: 184150 1 

pono o infra linea retineo 2 1 5 4 5 550 
j.dico tertio quater o eft o*, pono infra linea 3 retenta* 
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Dico quarto quater 2.faciunt8;pono 8 infra linea. DiCo 
poftremo quater p.faciunt 3 6. pono totum infra line- 
am, Pergo iam ad fecundam figuram 3 quam multipli- 
co in omnes figuras fuperioris multiplicantis.hoc mo- 
do, Ter 5 faciunt impono 5-infra lineam direfte fub 
retineo 1. Dico fecundo ter 7, faciunt 21 ; quae , & pri us 
retentum faciunt 2. pono 2 infra lineam, retineo 2,Dico 
tertio teroeft ojpono infra lineam 2 priusretenta. Di- 
co quarto ter 2 faciunt 6 , Dico v Itimo ter 9 faciunt 27. 
Pergo denique ad tertiam figuram 2 , & dico, bis f faci- 
unt iQ.*ponoodireftelub 2,retineo 1. Dico fecundo, 
bis 7.&c,His expeditis addo inuicem tres numeros du- 
ab us lineis inc lufos,& conflo 21545550. 

‘ • t 



•X 



23001 

500 4, 

92008 

115010 

115102008 



Tertium exemplum. Sint 

multiplicanda 2 3 o o 2 , per 
5004. Collocatis numeris, 
vt cernis, Di^o primo , qua- 
ter 2.funt 8; quibus infra li- 
neam pofitis , Dico fecundo 
(quater o eft o : pofito igitur 

p infra lineam,Dico tertio quater o eft ojquo infra line- 
am pofito, Dico «quarto quater 3 faciunt 1 2: pono 2. in- 
/ra lineam, retineo 1. Dico yltimo quater 2. faciunt 8, 
quae cum prius retento pono infra lineam. Deinde o- 
tniffiscyphris inferiorismultiplicantis,pergo ad di- 

co quinquies 2, faciunt 1 o.pono, o infra lineam dire- 
fub 5, retineo 1 .Dico fecundo quinquies o eft o: pcir 
no infra lineam prius retentum, & dico quinquies o eft 
o,pofitoq; o infra lineam dico quinquies 3,. faciunt 1 5 , 
Hoc fafto numeros lineis inclufos addo, & conflo 

— - 1X 
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115102008. Nora fi in 
principio vnius , vel v- 
triufq;multiplicatis fint 
cyphrac, eas ftatim infra 
lineam ponendas, & ciim reliquis 1 5640000 

figuris agendum, vit eltdidturo. .... . 

Exempli caute, fi fiht68oo per 2300 multiphcanda.po 
nantur 4. cyphrse infra lineam i & ciim reliquis hguri 
inftituatur operatio more confueto. 

Examen.' 



s 6 800 

tV% _3£-°- 

2040000 

5 



Abijceex vtroque multiplicante'^. quoties potes re-, 
(idua in ihferiore, & fuperiore crucis parte polita, in fe 
ducito:ex produ&o reijcito rurfus 9, quoties potes, re- 
fiduo in alterutro crucis latere politorem fi rehduum 
produfti aequale fuerit probabile ett operationem pro- 
bam efletfi aequale non fuerit, certum tft, erratum die. 
Ita reiedis ex vtroque multiplicante 9 , quoties heri 
poteft,rdiduafunt in 1. exemplo, j & tf.m fecundo 5 & 
o .In tertio/; & o.In quarto 5 ,& 5. His in fe duttis, pro- 
ducuntur in primo exemplo,6.In ic eundo, o. In tertio, 
o.In quarto 2 y .Ex his rurfus reiedis 9 ( quanquam in 
tribus prioribus exemplis non fit nectlie ) quoties heri 
poteft, reflant in primo exemplo 6.ln fecundo,o.In ter- 
tio, o.In quarto 7.H1S refiduis, quia rdidua producto- 
rum f qualia funt, probabile eft operationes probas die* 
non tamen certum .Nam etiam hic poteft, examine bo- 
no exiftente, operatio viciofaefle; 

Articvlvs V. 
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14 Dtvisiotai 

DiuUioefHnuentio numeri in quo toties continetur 
vnitas,quottes Diuifor in diuidendo. Vt fi diuidantur 
20 pet 4.prouertienr5; in quo numero toties vnitas co« 
tinetur .quoties 4-in 20« 

Vel diuifio eft inuenrio numeri, qui toties in diuiden - 
do continetur, quoties vnitas in diui lore. Qjoties enim 
vnitas in 4 continetur, toties continentur 5 in 2 o. Voca- 
tur nurr erus inuentus,tum quotiens , feu quotus , tum 
proueniens. 

Caeteru m, vt facilius quemu is numerum maiorem 
per minoi em diuidamus, notentur ha?c Prww* a (iniflfa 
verfus dextram in operatione procedendum’, adtoque 
figuram vitimam diuiforis ftibvltima diuidendi colia- 
tandam,fiquidem vltima diu;fbr is minor fit vltima di- 
.uidendi,aut 3 equalis t fimaiorfub pen ultima. Quod fi v. 
na, dua?, aut etiam plures diuidendi , & diuiforis verfus 
fini (Iram fiht squales, & penultima, aut antepenultima 
&c Diuiforis maior, erit nihilominus 
vltima diuiforis fub penultima diui- 45678 
dendicel qcanda,vt hic apparet. 458 

Secundo. Ii diuiforpfures habuerit 
figuras pu omnes quotum inuentum efTe multiplican- 
dum, &produftumex t diuidendofubtrahcndum. 

Tert/e, abfoluta vna operatione,di«iforem per vnam 
figuram verfusdextram promouendu r.,& fi nihil acci- 
pi pofsit,cyphram ad quorum ponendam ( quoties e- 
nim promouetur diuifor, aliquid ad quotum ponitur J 
rur fusci; diuiforem promouendum. 

Quatio, quantum pro quoto accipiendum fit , vfu 
potius, & praxi,quam praeceptis difciturjpoteft tamen 
aliquid fubfidij menfa PythagoraeprselUre, fi nimirum 
’ pri- 





Lib. I.. Cap. I* Art* V # 15 

prima diuifori s figura in latere finiftro , in cellulis dex- 
trorfum figurae relpor dentibus , numerus diuidendus 
fupra prjmamdiuiforis figuram politus , aut fi non in- 
ueniarur, proxime minor quaeratur; nam fi ab illo nu- 
mero v fque ad caput tabulae alcenda- 
tur, erit numerus in capite ipuentus, 
numerus ad quotum ponendur, aut Q V « 
certe minor, 

Hisobferuatis, fint primo 48$" per 
i diuidenda. Pono 2 iub 4 , & video (*z 4 5 

quoties 2 in 4Contineantur;contine- 

turbis: 2. ergo poft lunulam pono. Deinde promoto 
diuifore 2 fub 8, video quoties z in 8 contineantur ; vel 
quaero z in latere finiftro menfie Pythagorae, & dextror- 
fum vlq; ad 8 pergo; & hinc vfq; ad caput rabulae afce- 
do,& offendo in capite 4 quae ad quotum pono, Pro- 
moueo deinde rurfus diuiforem 2 fubtf,& video eum 
ter in 6 contineri: $ ergo ad quotum pono, & eft opera- 
tio abfoluta. 

Secundum exemplum- Sint J6297 per 4 diuidenda,hoc 
eft,q uatuor inter lediuidant 1^297 aureos Ponodiui* 
forem 4fiib <?.non fub l,quod4 plu-~ 
ra fint quami,& dico 4 in itf con- 
tinentur quater : vel quaero jn la- 
tere finiftro menlae Pythagorae 4,& 
dextrorlum vfquead 16 pergo, & 
hinc ad caput afeen do, reperioq; 4: 
quibus poftlunuia politis, deletif- (\4074 

que t,6, 4, promoueo diuilorem 4 * 444 ^ 

4 fub i:& v ideo 4 in a non contineri , cum 4 excedant 
2,Pofita ergo ad quotum cypbra.promotoque diuifore 

4 fub 
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4. fub p.Dico 4 in 1 9 concinentur fepties; feu quspro 4 
in latere liniftro tabula^ dextrorfumque vfque ad 28, 
numerum proxime minorem numero imperco, & hinc 
adcaputafcendo,'repcrioque7;qujbus ad quotumpo- 
iitis,&i,quo 29 excedunt 28, fupra 9 collocato, pro- 
moueodiuiforem4 fub 7, & video 4 in 1- quater con- 
tineri, & reflare 1. igitur 4. ad quotum , &ifupra7po- 
iitis 5 entdiuifioabfo!ura.Hoccfl,fi4 inter fe 16297 au- 
reos diuidant, capiet quilibet 4074/upereit 1. 

Tertium exemplum, Sint 980 540 per 
368 diuidenda. Collocatis numeris 3 Operat. 1. 
moreconiueto,vt in prima operatio- ^80540^2 
ne vides.aduerte quoties 3 in 9 conti- <568 
neanturjcontinentur quidem ter:ftd 
3 accipere non potes,quod ter /ex fa- 1 Operat - . 2. 
ciantiS, quae' ex 8 fupra 6 poliris au- ^6 
ferri non pofluntjcum i8.cxcedant8; $%o}6o(x 
accipe ergo tantum 2,quibus ad quo- 508 
tum politisjducomncsdiuifbris figu- 
ras in quotum 2, dicendo bis 3. /unt 6, 2 4 Oper. 3. 
quibus ex 9 /ubtra&is, reflant}, quae 304 
pone fupra 9, deletis 5? & ^ , & dic bis 0549 ( * 

C faciunt 12, quibus ex 38 iubtradis, 508' 8 

reflant 16, vt infecunda operatione 

cernis. Dic tertio bis 8 faciunt 16, 

quibus ex 260 fubtradis,rcfbnt 244, ^ Oper. 4. 

vt in tertia operationecernis.Promo- A# 

to iam diuifore, hoc efl,pofitis 3 fub 304 

<f.fex fub 8,odo fub 5,vt in tertia ap- $80540 ( 26 

paret operatione, vide quoties 3. in 24 50^8 

cocineanturjcptinemur quide odies: %6 

fed 
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Lib. I. Ga Vi Ari* 
fed 8 propter fequentes diuHoris 
figuras 6 & 8 , acci pere non potest 
imo ne 7 quidem , fiquidem fi 7 
ac;iperes,reftafent 34, ex quibus 
4 2, quae fiunt ex duttiitf in 7. au- 
ferri non pofiunt, Accipeergo 
tantum & relhnt 6 . Pofitis ita- 
que 6 ppft lunulam refiduis 
fupra4,vt in quarta operat. DrC 
fexiesP faciunt 3<$;quibus ex 64 
fubtra&is, reftant 1$ vt in quin- 
ta operat.cernis. Dic quoque 0- 
^fcies 6 faciunt 4$, quibus ex 285 , 
fubtra&is^reftant i37,vt in fexta - 
oper.vides. Promoto iterum di- 
uifbre, vt in fexta operatione ap- 
parer, vide quoties 3 in 2 3. conti- 
neantur; continentur quidem fe- 
ptiesjat propter fequentes diu i fo- 
ris figuras 6 & 8 , accipere 7 non 

S otesraccipe ergo tantum re- 

ant 5 , vt in fepcima operat» cer- . 
nis. Dic iamfexiesd faciunt $6; 
quibus ex f 7fubtra&is,reftant 21, 
vt in o&aua operat» vides* k Dic 
quoque fexies 8 faciunt 48, qui- 
bus ex 1 14 fubtra&is,reftant 1 66, 

\t in nona operat, cernis. 



V» 



i? 
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5 Operat, <. 
0 * 
i #8 .* 

30$ 

$ 0 X 8 J V ‘ 

30 
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%# 8 Sg v 
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30XX8 
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i<6 Dn Divisione 

4. fub p.Dico 4 in i 9 continentur fepties; feu quaero 4 
in latere finiflro tabula?, dextrorfitmque vfque ad 28, 
numerum proxime minorem numero 2^.pereo,& hinc 
adeaput afeendo/reper ioque 7;quibus ad quotum po-' 
iitis,& i,quo 29 excedunt 2 8, fupra 9 Collocato, pro- 
jnoueodiuiforem4 fub 7, & video 4 io 17 quater con- 
tineri, & rcflarei. igitur 4. ad quotum , & 1 fupra 7 po- 
fitis,ejitdiuifioabfolura.Hoceft,n4inrerfei^2^7 
reos diuidant, capiet quilibet 4074.fuperdi: I# 
Tertiumexe*np/um t S\nt qoper \ 

36" 8 diuidenda. Collocatis numeris $ Operar. 1. 
moreconfueto,vt in prima operatio- <^80540(2 
ne vides.aduerte quoties 3 inpconri- 8 
neantur, continentur quidem terrftd 
3 accipere non potes, quod ter /ex fa- 2 Operat. '2. 
cianttS, quae ex 8 fupra 6 pofiris au- 
ferri non pofluntjcum 1 8. excedant 8: 05^0(2 

accipe ergo tantum 2, quibus ad quo- 
tum politis,duc omnes diuiforis figu- 
ras in quotum 1, dicendo bis 3. fumt», 2 4 Oper. 3. 
quibus ex 9 fubtra<^is,reftanr 3, qus '3 0 4 
pone fupra 9, deletis 5? & 3, & dic bis 0^0549 (2 
6 faciunt iz, quibus ex 38 iubtraftis, 
reflant 1 6, vt infecunda operatione 5 ^ 
cernis. Dic tertio bis 8 faciunt i<J, 
quibus ex 260 fubtradfcis, reflant 244, ^ Oper. 4* 
vt in tertia operationecernis.Promo- 
to iamdiuifore, hocefljpofitis 3 fub ^04 
<S\fex (u b 8, odo fub 5, vt in tertia a p- ^#0f4o ( 26 
paret operatione, vide quoties 3. in 24 % 
cottneanturjcprinentur quide odies; 

i fed 

r 
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Lib. I. Cap. Art 
fed8 propter fequentes diuiforis 
figuras 6 &8,accipere non potest 
imo ne 7 quidem , fiquidem fi 7 
ac:iperes,reftarent 34» ex quibus 
42,qu* fiunt ex du&u 6 in 7. au- 
ferri non pofiunt* Accipe ergo 
tantum & reflant 6 . Pofitis ita- 
que 6 poft lunulam &<£ reiiduis 
fupra4,vt in quarta operat. DiS 
fexiesd faciunt 3<$;quibus ex 64 
fubtra&is, reflant 18 vt in quin- 
ta operat.cernis. Dic quoque o- 
fties 6 faciunt 48, quibus ex 285 
fubtra< 5 fis,reftant i37,vt in fexta 
oper.vides. Promoto iterum di- 
uifore, vtin fexta operatione ap- 
parer, vide quoties 3 in 2 3. conti- 
neantur: continentur quidem fe- 
pties;at propter fequentes diuifo- 
ris figuras 6 & 8 , accipere 7 non 
potesraccipe ergo tantum 6 : 5 c re- 
flant 5 , vt in fepcima operat, cer- 
nis. Dic iamfexiestf faciunt 36; 
quibus exf 7 fubtra< 5 lis,reflant 21, 
vt in o&aua operat, vides. Dic 
quoque fexies 8 faciunt 48 , qui- 
bus ex 2, 14 fubtra< 5 lis, reflant 166, 
vt in nona operat, cernis. 
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De Divisione 
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Promoto f urfus diuifore,vt in nona apparet operat 
• tione* Vide quoties 3 in 16 contineantur; continentur 
quidem quinquies: verum5 propter lequentes diuiforis 
figuras accipere nequis ; accipe ergo tantum 4,8: re* 
flant 4. politis itaque 4 pofl lunulam, & 4 refiduis fii* 



pra 6, vt in decima operat» cernis , multiplicatam 
qu&m 8 diuiforcs per 4 , & produ&a fubtrahe ex 460* 
vt Hadtenus docuimus, eritque tota diuifio abfoluta, 
yt in vndecima operatione vides* Repetiui toties ex* 

emplunx 
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De Divisione 19 

emplurti.ndn quodnecdTe fitjfed vt quilibet facile pro- 
prio M?rrediuifionem,quae aliquid difficultatis habere 
videtur, pofsit di fcere* 

Quartum exemplum. Sint 15 31 1 oo per 3 o j di- 
uidenda. Collocato exemplo, 
vt vides in prima operatione. 

Dic 3 in 15 continentur quin* 
quies : politis ergo 5 poft Iu» 
nulam, deletisq; delendis , dic 
quinquies 5 faciunt 2 5 ( nam 
cyphn nogcuratur.)lubtra<ftis 
ergoz 5 ex 3 1 reftat 6,vt in fec. 
oper. vides. lam quia pro mo- 
to diuifore nihil eft fupra diui* 
fore$: polita ergo ad quotum 
figura o,promouediuifore de- 
nuo vt in 3. opencernis , & dic 
3 in 6 continentur bis, reftat » 
nihil : politis ergo 2 ad quo- 
tii,dic bis 5 faciunt io;quibus i*0o(5O*» 

ex 10 lubtra&is, reftat nihil. 3 $$$% 

Etquiaindiuidendonihilfu- W •. 

pereft; cftqi diuifor femelad- \ 

hucpromouendusjponooad ^ 

quotu,&eritdiuifio perfeda. 

Etiam hoc animaduerten* %%<pg-jo( 1* 
dum eft, cum verfus dextram qo 

diuifor habet cyphras > eas ad 0 

fine numeri diuidendi promouendas , & cfi reliquis d?- 
uiforis figuris dutaxat operandu,vtin hoc quinto ex£- 
pio, in quo 85 0670 per t^oodiuidenda proponuntur, 
eft videre* B z Ex\« 



Operatio 1. 
i 1 io of 1 
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De Divisione 
Examen* . 



I 






Abijce tam ex quoto^qu^m ex diuifore^, quoties po- 
tes, refidua in fuperiore,& in inferiore crucis parte po- 
lita, duc io fejatque ex eo, quod inde fit , & refiduo di- 
iiifiohis,fi quod fuerit, rurfus abijce^, quoties potestre- 
fiduo huic fi aequale fuerit refiduum numeri diuidendi, 
probabileeft operationem bonam effe* Si aequalenon 
fuerit, Certum eft erratum effe.Exempli caufa , reie&is 
ex quotis p, quoties fieri potcft,reftant in primo exem- 
plo, o;in fecundo 6jin tertio, o; inquarto^jjtiae ponu- 
tur in fuprCma parte crucis. Reiedis quoque p ex diui- 
foribus, quoties fieri potcft, reftant in primo exemplo 
i;in fecudo 4;in tertio 8; in quarto $,qu£ ponfitur in in- 
feriore parte Crucis. Duftis iain refiduis illis in fe,produ- 
Cuntuf* iu primo exemplo,oi in fecundo 24*,in.tertio, 65 
in quarto Jtf.His fi addantur refidua diuifionis, fient in 
eXernplo fecundo (nam in primo, & quarto nullum eft 
refiduum ) 15; in tertio S.Reie&is hinc rurfus 9 , quoti- 
es fieri poteft, reftant, in primo exemplo, o, infecundo 
7* in tertio 8,in quarto 1; quae ad alterum latus crucis 
ponuntur. Quod fi reiedtis p, quoties fieri potcft, cx nu- 
meris diuidendis,fuperfuerint, in exemplo primo o;in 
fecundo 7; in tertio 8; in quarto 1 , probabile eft: opera- 
tiones probas effe, 

Certifsima probatio eft, 'quae fit per Multiplicatione, 
hoc modoiDucatur diuiforin quotum, produ&oad- 
datur refiduum diuifionis, fi quod fueritjnam fi hoc vl- 
timum producftum aequale fuerit numero diuidendo, 
redfefe habet operatio* Eodem modo per diuifionem 
multiplicatio examinatur* Si enim producum diuida- 

, .. ; tur 




I. Gap II, Art, I, ' 

turpe# alterutrum multipli cantem , atqjin quota alter 
multiplicans proueoerit,re&£fe habet operatio, 

Gapvt II, 

r i ; 

PE FK^iCTORVCH T^YMERQ- 

rum elementis. 

* » 

Ttumerusfirafius efi parsyvel partes alicuius inte - 
gri drfcribttur hoc modo - » ? , J 4 > fr ii h » } r * m »* 
fignificat dimidium Je eundus duas tertias partes a- 
licuius integri hoc efi inferior fignific at totum alii 
quod diuifum efie in tres partes ; at fuperior ex trio 
pus illis 'duas duntaxar acceptas ejfe innuit. E er t tus 
Jignificat tres quartas p artes. £>uartus quinq- feptu 
mas. gnintusfeptem duodecimas. Sextus oftogin- 
tavnam cente fimos vigefimas. Inferior dicitur 
Denominator r quod nominet jn quot partes totum fit 
diuifum: Superior Numerator, quod numeret partes 
acceptas ex partibus dn quas totum diuifum efi Esc* 
empti caufa, fi aureus efjet diuifus in 6 o partes , & e- 
go ex illis accepijfem 2 y y haberem *§ nempe njiginti 
feptem fex age fimos , hoc efi > 2 ? cruciferos.Sed iam ad 
fracepta pergimus. 

Articvlvs I. 

FRACTIONES v^fD MINORES 

terminos reducere . 

Reducere fraCtionem ad minores terminos, eft cfR- 

£ 5 ««f? 
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Ds KvMERIS FrAC*I8* 

cere,vttam numerator, qu&m denominator minores 
quidem fiant, eandem tamen, quam prius, proportio- 
nem iriter fe conferuent: ita ex hac fradione ^ . poteft 
&hasc fieri £, &ha?cf, fiquidem in omnibus tribus 
denominator eft duplus numeratoris, omnefque dimi- 
dium figriificant. 

R^dudurus ergo magnam aliquam fradionem ad 
minores terminos, fubtrahe tamdiu minorem terminu 
cxmaiore,donecfubtrahendus,&refiduus, aequales fi- 
, ant. Aut diuide tandiu maiorem per minore, donec ni* 
hil remaneati tunc enim vterque Denominator, & Nu* * 
flieratof diuidendus erit per refiduu illud, aut vltimum 
diuiforem. Sit hape fradio ad minores terminos 
reduefenda: fubtrahe 63 ex^», reftantzS. Deinde fub- 
trahe z 8 ex 6 $ , reflant 3 5 rrurfus fubtrahe 2 8 ex j 5 , fu* 
perfunt 7. Item fubtrahe 7 ex 28, reflant 2 1; iterum* 
que fubtrahey ex % 1, reflant 1 4;3cdeniq‘, fubtrahe 7 ex 
14, fuperfunt 7, quae eft vtriulq; numeratoris & deno- 
piinatoris menfura maxima,per quam fi tam 63, quam 
9i,diuiferis,prouenient9,& 13, erit igitur haec fradio 
||,ad hanc £,-reduda. Vel diuide 91 per <^3, reflant 
deinde diuide 3 per 28,reftant7:deniq; diuide 28 
per 7, reflat nihil: erit igitur vltimus hic diuifbr 7, nu* 
merus per quem tam 91, quam <$”3 diuidendus eft. 
Quod fi in hac mutua fubtradione,nunqu 5 fubtrahen- 
dus refici uo 2equa!isfiar;& in mutua illa diuifione, fem- 
per aliquid fuperfit,donecad vnttatem perueniatur,n6 
potfric illa fradio ad minores t$rrniqos reduci, vt vi- 
dere eft in hac fradione quae ad minores terminos 

reduci ncquit.Dicitur numerus, per quem vterq; , tam 
Numerator,quam Denominator diuiditur, communis 
VUiulqj menfura, Nu- 




Lib. I» Cap. II. Art.IL 25’ 

Numeri vero.qui eiufmodi menfuram habent t di-» 
cuntur numeri inter fecampofiti; qui non habent , di- 
cuntur inter fe primi, vt videre licet in feptimo Elenje- 

torum Euclidis» 

- - > ' 

Articvlvs "II, 

■ . * iv. *, - 'i> i, 

VVASAVT T LV RES FRACTIONES* 
ad eandem denominationem 
reducere . 

Reducere fradiones ad eandem denoimnatiotiemj 
elt effioere , vt eundem Denominatorem acquirenti. 
Duas ergo fra< 5 tione$ ad eandem denominationem re- 
dudurus, multiplica inter fe denominatores, vt habea- 
tur communis denominator. Pro numeratoribus ve- 
ro nouis, duc denominatores in numeratores per cru- 
cem . Exemplum* Sint hae duae fradiones > ad 

eandem denominationem reducendae» Duc dehomi- 
natores in fe, & fient 24, communis Denominator.Pro 
Numeratoribus duc per crucem» |><| | P r< > 

primo 3 in pro fecundo \ 104, vt fiant 18 &2o,vtia 
exemplo apparct»Valent igitur idem tam |,£J, quam 
J , yj Redu&urus tres , quatuor aut plures fradio- 
nes ad eandem denominationem, duc primae Denomi- 
natorem in Denominatorem fecundae j produ&um in 
Denominatorem tertiae *, & hoc produdum in Deno# 
minatorem quartas &c. Et erit poftremum produdum. 
Denominator comunis.Pro numeratoribus nouis, duc 
numeratores reducendos in denominatore iam inuen- 
tumi produ&u diuide per Denominatores reducedos 

B 4 &e- 
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24 * Pe Nvmekis Fractis. 

& erant quoti numeratores noui.Exemplu.finthfqua- 
tuor fradion.es | ad eandem denominationem 

redutfnds*, PucDenominatoresinfe, hoc eft, 1 in 3* 
&fientV;bocprodudum in 4, fiemque&4, b°cin5» 
& fient 120, communis Denominator, Pro primo no- 
uo Numeratore duci in no,produ&um diuideper i 
& prouenient 60, Pro fecundo, duc z in 120 , produ- 
^urodiuid^pef , 3, &fnu^nit^8o.Pro tertio , duc 3 in 
1*0, produdum diuide per 4 & prodibunt 90, Pro 
quarto duc 4 in '4 a o,produdum diuide per 5 & reperi- 
vt in his exemplis apparet ff- x j£, 

■ t ti 

* Sed obferuandum , denominatorem' communem 
fieri pofie minoremjfi produ&uro procedentium deno* 
minatorum, & denominator fequentis fradionis.habe- 
ant communem menfuram, Vt in his fyj, habent 
jprodudum duorum priorum denominatorum , quod 
eft 6,& denominator fequentis fra&ionis,qui eft 4, hac 
menfuram 2; perquam fi tam 6 quclm 4, diuiferis, pro- 
uenient3 & 2,Sirurfus,aut^inquotu aut 4 in quo- 
tum 3 duxeris, producetur trium priorum fractionum 
communis denominator 1 2, Hic in denominatorem 
quartae du< 5 tus,producitcommunemomnium Deno- 
minatorem 6 o. Si iam porro per regulam traditam 
operatus fueris , inuenies has fraCtiones £, ■«, i, ad 
has . 4 . 8 . .4 r 4 « redudas ’ • 

1, “ s Cp / <o > <50 ) ffo **’UUt.iaS. . 



Item fi hae fra&iones f ad eandem deno- 

minationem fint reducendae , ita agito, Denominato- 
res primae & fecundae fraftionis, nempe 4 & 12, habent 
«ommunen? menfuram 4, fi ergo tam 4, quam 1 2, per 

' t . . u 4 di* 
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4diuiforis , prouenient i &$, Rurfus fiueu in 
ue4in3 duxeris.repcries u.Iam quia 1 1 , denomina- 
tor prima? & fecund^ fraCfcitonis,& i8 denominator ter- 
tiae , habent communem menfur.irn 6 , fi per eam tam 
1 2 ,cju^m 1 8 diuid3S,prouenient 2 & 3 ; quare fi vel j 8 
in 2, ve! 12 in 3 duxeris, prouenicnt 3 denominator 
communis ■*§ , || , }£. Numeratore:» nouos facile, per 
fupradi&a^uiuenitt, 

' 'l Articvlv? III, '* 

VE ^DQIT/ONE ET SVBTRA' 

' x , ff(Q»efratfomm> • 

* . ^ » . 4 . . . . r ^ \ 

Nihil eft facilius, qi m duas, aut plurcs fraCtiones in- 
uicem addere, aut minorem ex maiore iubduccre.Nam 
fi duae , aut plqres, eundem habeantdenominatorem, 
adduntur inuicem Numeratores , & fuponirur illis 
Communi? denominator* Vcfihaefra$iones -J * , f 
eundem habentes denominatorem addendae tine-, ad^ 
fduntur 5,6", & conflantur 14, quibus fupponiturcon* 
munis denominator 7, hoc modo * %. Siian^pery 
diuileris,prouenient2, fumma diCtarum fraCfcionum* 

, Si habeant diuerfos denoroinatores, reducuntur prius 
ad eandem denominationem} ac deinde, vt prius nu- 
meratores inuicem adduntur. Sint hae fra£Hones £ , 

•f addendae; redu&ae faciunt has fumma 

numeratorum eft 94, qua per 3 6 diuifa,proueniut 2 jj, 
fiue 2 fi, in minimis terminis* 

Hae verd^,£,|,ad eandem denominationem. 
reduCte, faciunt |J|j; fumma numeratorum 
T ~ B j “ eft 



1 
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eft 47; fumma omnium $f. Eodem modo,fifra&io 
minor ex maiore fit fubtrahenda , agendum eft. Et (i 
quidem eundem habeaht denam inatorem,fubtrahatur 
minor numerator ex maiore, refiduo fupponatur com- 
munis denominator.. Vtfiha:cfradio| ex hac f , fit 
(iihtrahenda, fubtra hantur 2 ex 5 , reftant j, quibus fi 
fupponantur 7, fiet refidua haec fradio $♦ 

Si non habeant eundem denominatorem, reducan- 
tur ad eunde; deinde fubtrahatur minor numerator ex 
maiore, refiduo fupponatur communis denominator* 

’ Vt fi haec tJ ex hac ff , fit fubtrahenda.redudae ad ean- 
dem denominationem, facium ffy, in minimis 
terminis , 7} ; & % j fubtrada ex 54, relinquunt 19, 
quibus fi fupponatur communis denominator $6, fiet 
rdiqua haectradtio *}f , 

Contingit interdum, vt maior fradio ex minore fit 
fubtrahenda, quando nimirum fradis integra adhaeret* 
Exempli caufa,fint 12 fex 24 ^fubtrahenda, quia fra- 
dio haec | maior eft, quam haec y; fiquidem 7 in 5 du- 
da phis faciunt, quam 6 in a (femper autem illa fradio 
maior eft, cuius numerator in’ alterius denominatorem 
dudus.plus facit, quam alterius Numerator dudus in 
denominatorem ipfius ) fi inquam 1 2 1 ex 1 4 y fiubtra- 
hendapropanantur,frangatur vnum integrum, hoc eft, 
addantur ad Numeratorem fradionis* feptem, & tol- 
latur vnum ex integris, hoc modo 23 f. Iam fi fubtra- 
hantur izex 2gj&yex^ .reftabunt ii~f: Nam £ 
ad eandem denominationem redudae, f aciunt 
&35 ex 5 4 fubtrada, relinquunt^: ergafi, 12 fex 24 
§ fubuahantur, reftanti 1 . 

V * . =* 

Arti- 
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LiBi I. Gap. II. Art* IV. 27 

Articvlvs IV. 

J>E <JMV iri T LIC AT / ONE ET DI - 

uijione fractorum- ' - ■ t 

Multiplicatio & diuifio fragorum faciles flint : nam 
fi in Multiplicatione, tam Numeratores, quam denomi-. 
patores in femultiplicentur,perfe< 3 a erit multiplicatio, 
S.ithaec fra&iof^ in hanc J nYultiplicanda , duco tam 
fuperiores7,5,quainferiore^i.2,8infe, & produco |-j. 

Si vna per alteram lit diuidenda,inuertendus eft di- 
uilor, & poftea vt in multiplicatione operandum, S>fc 
haec per hanc* diuidenda . Inuerto diuiforem fic f; 
quo fa6to, duco tam 1 1 in 7, quam 1 a irr 4,& produco 
hanc fra&ionem ~~ \ fiue (fa£hdiuifione)hanci 
femper enim, quando fuperior maior eft inferiore,diui- 
fio fieri poteft, licet non femper fit necefTej imo inter-» 
dum commodius eft, fi nion fiat. 

Quod fi,vr faepe contingit, fradis adhaereant integra, 
frangenda prius funt integra,hoc eft, multiplicanda per 
denominatorem & productum Numeratori addendu a 
Sint hasc 12 f per |-multiplicida: duco 12 in 7 , & pro- 
duco 84 quae addo Nuraeratori,& coflo | 9 -du<ftis iam 
tam 89 ia 4,qiiS 7 in 9, produco } , &, fatta diuifione* 

5 ff . Igitur fi multiplicentur 1 2 per producutur 5 

ff- 

Sifint ii|per-J-diuidenda,inuerto diuiforem fic 
&diurdendum, vt prius,refoluo, ftabuntej; fic numeri 
f;du<ftis igimr tam fuperioribus, quam inferioribus 
in ie, pro ducuntur f|*, iiuefa&a diuifione , 28 ;-fi 
ergoi2|perf diuidariturproueniunt 28 Cur au- 
tem cu integer perfractu multiplicatur jOiipus integro^ 
• cuaa. 

t 

# 

( 
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cum verd integer per fra&um diuiditur plus integro 
proueniat,d?cetur f lib*i.C3p.4,art.6, Annot.a. 

Si vtriquefra&ioni adhaereant integra, vtriulq, inte- 
gra refoluta, numeratoribus addi debent, acdeindqiu- 
XtatraditS regula agendum.Sinr enim 7) perj | mul* 
tipIicanda;re(olutafic habent * f , , dudtista n (iipe- 

rioribus,quS inferioribus in fe,hc > f faftadiiufio- 

ne fic 28 f , ; fiue fic zB J. 

Si vero 7 f fint per 5 1 diuidenda , inuerto diuiforC, 
ibbitqueficexemplum *f, fp&fa.CU multiplicatio* 
ne fic diuifione fic 1 fy. 

Peniq*, fi integer per fraChim fit multiplicSduSjfup- 
pono integro vnitatem, Vt fi velim iz per f multi* 
plicare, flabit ficexemplumf*, fi fafta multiplicatio* 
ne fic 3 f ; & diuifione fic 7 f. 

Eodem modo, fi velim j^perf diuidere, fuppono 
integro vnitatem, & inuerto diui forem hoc modo i, 
fa&a igitur multiplicatione producuntur diui- 
fione, %o* Ergo fi j 1 per | diuidantur, proueniunt jo f 

Articvlvs V. 

PJ 5 FRACTIONIBrs F&ACTORVM 

numerorum , 

Occurrunt iffcerdum fraCtorum fractiones , quod 
quando fit, duc tam fuperiores,qu&m inferiores in fe,& 
habebis illorum valorem.Vt fi fit huius fra&ionisihic 
fraftio f reduces eas ad hanc fi, fiuc ad hanc f . Si huius 
|§,h*c f , reduces eas ad hanc f f fiue ad ^ , fiue ad I5 
nam fi || pon&turviginti vna lexagefiroae vnius florem, 
erunt vigipti vnus ertfeiferi ac proinde tres feptimae 

l , ■ < v*gin- 
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Lib h Cap. III. AttT. f* ip 
vigimi vniuscruciferorum, erunt $ cruciferi , fiuetrcs 
triarij* 

Cabvt III. 

DE KECVLlSi ET EARVM, VSV. 

Multi multas tradunt regulat, fiso quilibet inftt* 
tuto accommodatas* Ego quatuot jfaluo aliorum iu • 
dicio, fufficete indico, <_ Auream nimirum illam pro* 
portionum regulam: Regulas item confortq t \^/[lliga- 
t tonis, & pofitionum. 

V 'i ■ . ■ • > i V y- '* . - . 

ArTICVLVS t# 

. 5 » 4 / 

D£ REGELA RROfORTlONECM. 

Vt hfC reguli melius intelligatur, aliquid dc propor- 
tionibus dicendum eft.Scire ergo oportet, tunc quatu- 
or numeros apud Arithmeticos dici proportionales,!» 
primo, & tertio in quemcunque numerum multiplica- 
to; Item fecundo, & quarto, in eundem, aut alium que- 
cunque , femoer quando produfhim primi maius efl 
produco fecundi , etiam produ&um tertij maius 
fit produ&o quarti. Et fiprodu&um primi fit aequale 
produ&o fecundi , etiam produ<ftum tertij aequale fit 
produco quarti. Ac denique fi produ&um primi mi- 
nus fit produ&o fecudi, etiam productu tertij minus fit 
producto quarti. Si inquam hoc fcmper contingat, 
tuncquatuor illi numeri dicuntur efle proportionales.* 
fi vero non iemper contingat , proportionales non di- 

cuji- 



De RegV.la' PnopoRTtoNvivi 

cuntur.Itcm per i <S\ fexti,& j p fept.tunc demonftrSrt* 
tur quatuor numeri cfle proportionales , quandogen*^ 
tus ex primo,& quarto, aequal is eff genito ex fecundo, 
&rertio.Vnde conflat in Multiplicatione produftum, 
duos multiplicantes, & vfritatem, efle proportionales: 
&nirni‘rum produftu, & 1 vnitas extremas ^multiplican- 
tes medias fedes occupent. Eodem modo trt diuifione 
proportionales erunt. Numerus diuidendus, Diuifor, 
quotus,& vnitas; fi diuidendus, & vnitas extremas, Di* 
iiifor,& quotus medias fedes oCcupent.Sed Cum de pro* 
portione plura dicenda lint cap. 4. regulam ipfam ag- 
gredimur* 1 

Regula proportionum ,etfi vntcaefl; quadrimem- 
bris tamen^facilitatis gratia, eflo.Dire&a fimplex, Re- 
ciproca fimplex,Dire&a compofita, Reciproca compo* 
fita.Diciturbsc regula, etiam regula Trium, quod ex 
tribus numeris notis,quartus ignotus per illam eruatur. 
Dicitur quoque, propter praeda ntian^qua reliquas fu- 
perat, regula aurea* 

~ ' 1 r . * « 

DE S.EGVLA P&OfORTIONVM Di- 

rttfajimplici, 

\ 

t . • 

In hac regula femper fijnt tres numeri cogniti , quo- 
rum duo homogenei inter fc funt, tertius homogeneus 
numero inueniendo.In collocatione primo loco po- 
nitur ille homogeneus, qui quarilionem annexam non 
habet, feu cuius valoriam cognitus eft* Reliqui duo 
noti, ponuntur fecundo & tertio loco, fecundo quidem 
homogeneus inueniendo , tertio homogeneus primo 
joco ponendo. Quod et fi in dire&aopus non eft, in re- 
-- . r ~ Cipro- 
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dproca tamen neceflarium prorfus eft* Fadta collocati- 
one ducitur fecundus in tertium j producum diuidituf 
per primum, &prouenitqu®fitum. 

ANNOTATIO*, ; •' 

Vtimur in exemplis moneta in Romano imperio tfitathre^ 
nimirum aureis, trtarijs ) cructferis,& obolis. Aureus habet zo 
triarios fio critciferds,qio obolos, Triarius habet 3 tructferos , 

11 obolos, Crucifer habet 7 obolos. 

r , , Exempla. ; . 

txemplumprimii ■ 10 aureis emo 16 vlnas pani, quot vl* 
nasetno&45 aureis? Hic vides homogeneosefleao>& 

4 j aureos quaeftionem annexam habere 45 aureos* * 
Primo ergo loco pono lo.au. fecundo, i 6 vlnas» Tertio 
45 aureos, hoc modo. 20 au./ 16. vl 4 | 45 au* Fadla ope* 
ratione iuxta regulam» reperio 36 vlnas. Nam 16104} 
du&a gignunt 720, quae per io diuifa, reddunt 3 6. 

Secundum exemplum. Quidam dat pro menfa vno 
die 9 cruciferos, quaero quid vno anno dare d ebeat?Sci* 
endum hiceft,vnum annum habere dies 3 6 5. itabit 
ergo fic exemplum t D. | 9 cruc. | 36} D. Fa6ta ope- 
ratione reperies cruci feros 3 28}, quibus diuifis per 60 
('quod vnus aureus 66 cruciferos habete ponatur Jrepe ■> 
ries aureos 54, cruciferos 4}. Atque tantum vnoanno 
dare debet. 

Tertium exemplum* Vna libra carnis venditur % 
cruciferis, 4 obolis, quinti venduntur 100 librae ? Re* 
folue cruciferos in obolos.hoc eft, duc in 7 ; produfto 
adde 4 , fientque 15 oboli* QuO fafto fic habet exem- 
plum. 1 lib 4 J 2} ob* J too lib.Operatione fadta reperies 
2500 obolos, quibus per 420 diuitisf quod vnus au- 

, > . reus 
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De ReCVLA PrOPORTIONVaT 
reus 4 i o obolos habere ponatur ) proueniunt aurei 
5 , reitant 400 oboli. Qjidus per 7 diuifis , proueniunt 
5 7 cruCiferi, reflat* Vnus obolus* Ergo fi I. libra camis 
vendatur $ cruciferis, 4 obolis, vendentur too librat, 
aureis $, cruciferis 5 7, obolo vno* 

• ' ’ 1 * 7 * 

j Quartum, io aureis, if cruciferis, emo 1 vmas & 31 
foenfuras vini.* quanti emo io vmas? Quia in hac quae- 
ftione homogeneaeresfunt vmae, & menfurae, &quae- 
ftiortem annexam habent 10 vrnae, debent primo loco 
poni 2 vrnar, & menfurae , adeoque quaeftio in hunc 
modum formanda. Vr nae ij&^lmenluraedantio au- 
reos, 25 cruciferos} quid dant 20 vrnae? Rdolue vrnas 
in menluras, aureos in cruciferos (habet vna vrna men- 
luras 6 4, vnus aureus 6 o cruriferos)& flabit fic exem- 
plum. 1 60 Menf. \6z$cruc» | 1280 Menf. | Fadtao- 
perationereperies 5 000 cruciferos, quibus per 60 diui- 
fis, proueniunt 83 aurei reflant 20 cruci feri. Ergo fi 2 
vrnae, 32 menfurae emuntur 10 aureis , 25 cruci feris,e- 
mentur 20 vrna?*8 3 jaureis>2o cruciferis 4 

Quintum. Quidarti emit 2 au. 1 8 J crucif. 1 1 vlnas 
panni, quot emet vlnas, 89 au. 40 cruciferis > Duo au- 
rei habent 120 cruciferos quibus (i addas 1 8 1 , crucife- 
ros habebis 1584 :iurei 9% babent 5880 crucit.quibus (i 
addas 40 crucif. conflabis 5920. Exemplum ergo, fa&a 
rdolutionefraftorum, integro vnitatefuppolita , & 
termino primo, qui diuiforefl , inuerfo, fic flat 
|f| y ^ l0 .Du£tis 4 in 3 produCoi 2 -,hisin 5920 pro- 
gigno 71040, qui eft numerus diuidendus. At du&o 1 
inaq-eo 2, his in 555 efficio 11 10, qui efldiuifor.Diui- 
fis ergo 7 i 040 per 1 x 1 o, proueniunt 6 4 vlnae» 

Sextum 
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Sextum , Quidam mercator emit Monachi j 400 me- 
dimnos falis, quemlibet vno aureo, 54 cruciferis. Hos 
Noribergam vexit, atque Monachio Ingolftadium yf- 
que provectura, & veCtigal ibus expendit pro quoli» 
bet medimno 5 cruciferos ; Ingolftadij vendidit 180 
medimnos quemlibet a aureis, reliquos 120 Noriber- 
gam vexit, deditque pro ve&ura, & vectigalibus pro 
quolibet medimno 4 cruciferos ; quaerit li 3 o aureos 
lucrari velit, quanti quemlibet medimnum Noribergae 
vendere debeat? Dico primo vnus medimnus datgi. 
au. 5 4. crucifi liue 1 ^cruciferos; quid dant 400 me- 
dimni? Et reperio cruciferos 45600. Quia vero pro 
quolibet medimno expendit 5 cruciferos , fi dukeroj 
in 400, reperio crucif. 2000. Iterum qui Ingolftadio 
Noribergam pro quolibet 2 20 medimnorum expendit 
4 cruciferos , duco 220 in 4 , & produco 880 cruci- 
feros. Summa omnium eft aureorum 8 o 8. Porro 



quia 180 medimnos vendidit 3 60 au. quemlibet me- 
dimnum 2 aureis, fi 360 aureos ex 808 fubtrjxero, 
relinquentur 448 aurei: fed quia 30 aureos vult lucra- 
ri, addo illis 30 , vt fiant 478. Atque hos aureos di- 
uidoper 2 20 medimnos Noribergam veCtos , inuenio- 
que quemlibet 2 aureis, 10 7*, cruciferis vendendum 
efle. Nam fi diuidantur 47&per 220 , proueniuntr 
au.reftant 38 ; quibus in 60 duCtis, produCtoquepcf 
'2 20 diuifo, proueniunt 10 cruciferi. 

Septimum . Mercatoremit 8 vlnas panni io au.’ 
vult 10 vlnas vendere 1 5 aureis* quaerit quod vlnas fibi 
emendae fint,vt lucretur 100 aureos? Dico primo. 8 
vlnae dant ioau.quid dant 10 vlnae ? & reperio 12 
au » Ergo fi 8 vlnas ejpit xo aureis, emet 10 vlnas 12 

~ aureis 
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aufeis.Vcrucum iovlnas vadere velit 1 5. aureis lucra- 
tur 10 vlni&a j aureos, ( fubtra&i enim 1 2 f ex 15 re- 
linquunt 2 1 ) Dico iterum 2 \ aurei, dant iovlnas, 
quot dant 100 aurei? & reperio400 vlnaS; atque tot 
Vlnas emere debet vt 100 aureos lucretur. 

Ottauum. Eft cifterna duas habens eiufdem magni- 
tudinis fiftulas, per quarum fuperiorem impleturi per 
inferiorem cuacuatur8 horis, Quasro fi vtraqueconti- 
huofluat , quanto tempore cifttrna impleatur. Quia 
6 horis tota impletur,implebitur vna hora $ cifternae. 
Etquia 8 horis tota euacuatuf, euacuabitur vna hora $ 
cifternae.Siergofubtraham J ex JlreHabitparsciftern®, 
qu* vna hora impletur , nimirum £3. Quare fi v na 
hora impletur cifterns , implebitur tota ho- 
ris 14. 

Nonum. Eft cifterna tres habens fiftulas aequaliter,’ 
&continuofluentes, perprimam implerur 4, per fe- 
cundam 6, per tertiam 1 1 horis. Quaero fi omnes fimul 
fluerent, quanto tempore ci fler na impleretur ? Prima 
vna hora implet j. Secunda Tertia cifterna?: erg<> 
omnes fimul vna hora implent- Cifternae. Sidicam £ 
cifternae dat vnam horam, quid dat vna cifterna ? 'repe- 
rio 2 horas. Atque tanto tem pore, fi omnes fift ulae flu- 
erent, cifterna impleretur, 

Decimum . Petrus dat Paulo 1 5 vlnas panni ni- 
gri pro 45 vinis panni rubri , cuius quaelibet vina con- 
flat 3 f cruciteris, quaero quid valeat vna vina panni ni- 
gri Petri? Qui a vna vina panni rubri conftat 3 5 crucife- 
ris , conflabunt omnes fimul 1575 crucif.Sed & tan- 
tum valent omnes panni nigri; ergo vna valebit cruci- 
feristf*. 

. • , vnde* 
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Vndecimum. Tres opifices abfoluunt aliquod opus* 
Primus Iblus laborans abfoluit illud aojal ter ^Oi fi ter- 
tius accederer, abfoluerenr id omnes fimul 16 diebus.' 
Quaero quanto tempore tertius folus abfolueret ? Pri- 
mus vnodieabfoluitlg, fecundus vterquefimuI-T^ 
totius operis: qua fubtj 3<fta ex f- portione* quam om- 
ncsiimul Vnodicabioluunt , reftat|j, portio tertij; 
Ergo fi tertius vno die abfoluit opens , abloluet to- 

tum tfo diebus* Nam Ii dicam, primus 20 diebus ab- 
foluit totum opus, quid vnodie? Reperio Eodem 
- modo lecundum vno die reperio abfblu<fe-|3* Vter- 
que ergo vno die abfoluit operis* Et cum omnes id 
abfoluant iodiebiis, abloluent vnodielg-. Subtra&o 
ergo j j ex reftat , id quod tertius vno die ab- 
foluit* Si ergo tertius vno dieabfoiuit operis, abfoU 

uet totum 60 diebus* 

Aliter. Quoniam primus [abfoluit opus 26 diebus* 
dbfolUet 10 diebus dimidium operis , hoc eft,f. Al- 
ter, quia $odiebus totum abfoluit, abioiuet 10 diebus 
j operis: vterqueergo 10 diebus abioiuet | operisi 
Ergo tertius 10 diebus abfo!uet| operis Jdeoqi totum 
eTo diebus* 

Duodecimum ♦ Duo tabellarije ditifcrfls duitatibus 
$40 milliaribusdifiantibus eodem die exeunt. Primus 
quolibet die conficit 7. Alter 5 miliiaria: quaero quo- 
to die Coriuenturi fint$Vterq; limul conficiunt 12 niil- 
Jiaria* Si ergo dicam 12 miliiaria dant idiem, quid dant 
Z40 mtlliaria?| Reperio io dies: conuenient ergo dic 
vigefimo* . 

Decimum tertium. Eft moletrina tres habens mo^ 
las. Prima ti horis molit 10 modios , altera 10 ho^ 

>sjC i 
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ri«8| tertiat horis, itidem 8 modios: quaero quot ho- 
ris omnes molae 3 o modios molere poffint? Prima vna 
hora molit f ; altera f : tertia f ; ergo omnes Iam di- 

co * modij requirunt i h, quid requirunt 30 modij? 
& inuenio 10 horas-* 

Decimum quartum . Eft turris, cuius j fub terra 
Jatet , f aquis immerfa eft, fupra aquam eminent pe- 
des 1 5 0. QnaeDO quot pednm fit turris, quot item ter- 
ra, & aqua occultentur ? f faciunt $£ : ergo 
an terra & aqua funt , f» fupra aquam eminent. Si i- 
gitur(abiedisdenominatoribus ) dicam. 5 | 150 | 7, 
reperid 1 o, qui cum 150 faciunt 360 pedes , cuius 
5 funt 9 o:f funt 120 : ergo 90 pedes in terra funt, 
220 aquis immerguntur, & tota turris eft 360 pe- 
dum. * ’ 

Decimum quintum » Quidam mercator emit 1 o o 
vlnas panni 80 aureis , vult autem 230 vinis lucrari 
40 aureos. Quaero quanti vnam vlnam vendere de- 
beat ? Dico. 1 00 vl. | 80 au. | 2 3 o vl. & reperio 

1 8 4 s u. Addo 40 au. vt fiant 224 aurei, 'dicoque 

2 3 o vi.j 2 24^0« J i v 1 .& inucnio Vnam vlnam ven- 
dendam ede f 8 cruciferis.Refolui enim 224 aureos 
in cruciferos, & reperi 1 3 440, quibus per 23. diuifis, 
prouenerunt 2 8 *f cruciferi. 

Decimum [extum. Quidam vult mutuos accipe- 
re io aureos, ea lege , vtfibi aequali numero dentur 
triarij , cruciferi & oboli. Qu*ro quot accipere debe- 
at?Decem aurei faciunt triarios 200, cruciferos 6 o o, 
obolos 42©o;ergo vnus triarius eft fcj , vnuscrucifer 
Ii» vnus obolus decem aujzor u; omnes ergo fune 
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5 Jsg decem aureorum. Si igitur 4200 per 29 diuidan— 
tur.prouenicnt 1 44 f J;atque tottriarios,tot cruciferos^, 
& tot obolos accipere debet. Faciunt enim 144 ff cru— 
ciferi, 48 §3 triarios; & 144 ff oboli faciunt 6 ff triari- 
os: fcd 1 44 ff , 48 > 8c 6 § f faciunt 200 triarios , hoc: 

eft, 10 aureos. 

/ • ■ • * ■* * * 

VE REGV Liyf RECIPROCA , 
fimplici. 

«> ' l 

Regula reciproca fimplex eft , quando termini ho— 
mogenei feu primus, & tertius permutantur : quand» 
autem permutandi fmt, exipia quaeftione iudicanduim 
eft. Permutatione fa&a operatio fit ,vt in fimplici di— 
refta. 

Trimum exemplum . Cum modius tritici venditur 
3 aureis, fit panis piftoyius 12 vnciarum.*. quaero quoer 
vnciarum efte debear, fi modius vendatur 4 aureis ? SiC 
quidem ftat exemplum. 3 au. | 12 vnc, 1 4 au.Sed per- 
mutatis termin‘s homogene s notis fic ,4 au. | 12 vnc. J 
3 au. Fa<fta operatione proueniunt vnciae 9. QugcJl 
autem termini fint permutandi, ratio haec eft. Quia fi 
non permutarentur, prouenirent 1$ vnciae, quod fieri 
nonpoteft : fiquidem certum eft, quo carius frumen-* 
tum venditur, hoc minorem fieri debere panem. Er- 
go fi panis,cum raotjips frumenti venditur 3 aureis , fit 
vnciarum 12, debet necettario , cum venditur 4 au- 
reis, pauciorum efte vnciarum: quod vt fiat regula Re- 
ciproca vtendum eft. Vnde fit, vt in collocatione per- 
mutentur termni homogenei,hoc modo, 4 au.| 1 2 vnc. | 

3 au. vt proueniant 9 vnciae. 

' ’ C j Scain— f 
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Secundum exemplum- Opifices iz abfoluunt opus*« 
liquod io diebusjquot diebus opus habent $ o opifices? 
Exemplum reciproci fic habet, joop. j 20 D. 1 12 op. 
operatione abfolut* reperiuntur dies 8. Quod autem - 
termini fint permutandi inde conftatj quia 30 opifices 
citius fe expediunt quam 10. 

T er t tum. Sex fifluteci (ternam implent 18 horis, 
quot hpris opus habent 4 fiftulae? Certum efl quod 
pluribus, plures enim filtulae citius ciflernam implent, 
quam pauciores. Idcirco reciproce fic flat exemplum 
4 fifi. | 18 H, | 6 .fili, fii&a operatione , reperio 27 ho- 
aras. • ’ 

Quartum. Nundus fi quotidie 1 2 milliaria confici- 
at, peruenit Romam 11 diebus; quaero quot diehuseo 
peruentunis fit,fi quotidie conficiat milliaria^Certuio 
efl , quod quo pauciora milliaria conficit, hoc tardius 
Romam peruenturus fit. Igitur exemplum reciproce 
fic haber.^.Mii.Jn D.| 12 Mil.opcrationeabfolutare^ 
perio dies 14 1. 

Quintum. Qyando pannus latus efl 9 palmos, opus 
liabeo pro tunica 4 f vinis: qua;ro quando larus efl 21 
palmos.quotopus habeam vinis? Certum eRquod pau- 
cioribus. V tergo pauciores i nueniam, reciproce pono 
«xempfum.12 pa!« jf 4- vl.jp pal.fa&a operatione, in- 
itenio j | vlnas. 

VE EEGVL^A COAifOSlT^A 
directa, s 

Dire&acompofita plufes quam tres terminos notos 
-exigit , nimirum $ , 7, aut etiam plure* Reducuntur 
• ' .... ?utem 
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autem plures illi termini ad tres, fi aut cognati termini 
ip fe figi Uatim ducantur, aut regula proportionum in- 
stituatur. Sed rem exempla declarabunt. 

Primum, u mercatores i ooo aureis lucrantur 8 o O 
aureos, quaero quantum i &lucrentur ipoo?Hic noti nu- 
ni^ri quinque ad tres reducendi funt , hoc eft, cognati 
primus & Iccundus, Item quartus, & quintus in fe du» 
cendi,obrinebumq- produfta locum primum, & tertiu f 
hoc modo 1 2000 j 8oo|3420o,fa<9:a operatione repe- 
riesaureos228o,quos 1 8mercatores, 1900 aureis lucrS- 
tur. Pofiumus & eofdequinq} ter minos ad tres per re- 
gulam proportionum reducere,fi dicamus/ 1 2 Mere. | 
8ooau,|i8 Merc.reperimus enimnqo ; autfidica* 
mus 1000 | 800 | i^oo,repcrimus enim, 1520. Vt 
quaeftioinniscrioasterminis.iooo j 1100 (1900; aut 
in his 1 2 j 1 520 1 i8,confiftat.§iquidem vtrobique per 
operationem eruitur hic numerus 2180. 

• ^««^w.ioplauftravirti aduedia per 18 milliariSj, 
conlumunt 100 aureos, quantum confiimunt48plau- 
ftra t adue&a per 30 milliaria?Ductam 20 in 18; quam 
4. 8 in 3 o ,& ftabit exempl um in his terminis 3 60 J 1 00 f 
1440. Fada operatione prouenient4®o aurei, quot 48 
plauftra, per 30 milliaria adue&a,confumunr. 

\ Tertium . 6 Mercatores, aooaureis , 8 menfibus lu- 
crantur 80 aureos; quantum lucrantur 16 mercatores, 
^00 aureis, 20 menfibus? Ductam pecunias , quam 
<nenfes in fuo$ mercatores figillatim, hoc eft, duc in fe 
tam d.zoo.8.quam 16^00. >0 » ftabitque exemplum 
in his termims 960© J 80 1 19400©.' fa&a operatione re» 
periesidooaureos^quosid mercatores 6 00 aureis 20 
menfibus lucrantur. r , rr; -v ■ - - , 
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Quartum . 7 5 aurei, 3 *• diebus , lucrantur 19 f au- 
reos, quid lucrantur 2 3 1 aurei , 9 ~ diebus ? Dudis , 
tam 7 Jin 3 -4 quam 2,, | »n 0 £,proueniunt , & 
^p-jrefolutoque hoc numero 19 1 , & diuiforc , qui 
ett primus terminus, inueiTo, ftabit fic exemplu 
J 9 | *|° ' : dudis igitur tam denominaroribus , quam 
numeratoribus in fe, producuntur , & fada di- 

uifione,aurei I72,refi:ant 1256, quious in 60 dudis 
( quod vnus aureus 60 crucif eros habeat ) produdoque 
per 3 248diuifOjproueniunt 2 $ cruciferi, reflanti 56, 
quibus rurfusin 7 dudis (quod vnus crucifer 7 habe- 
at obolos ) & produdo per 3148 diuifoproueniunt 1 f J 



oboli. 



VE RECIPROCA COM- 
pofita , 



V. 



Reciproc^ compofita plur ibus etianrquam tribus 
terminis notis conftat; qui autem termini tranfponen- 
di lintjtum ex didis de Reciproca limplici con 4 at > tum 
exempla docebunt, 

Trimum exemplum. Quatuor Sartores conficiunt 1 00 
tunicas 24 diebus.quot diebus opus habent 1 2 fartores 
pro 3 50 tunicis ? Sic quidem habet exemplum. 4 Sart.l 
100 tu. | 24D. |i 2 Sart.l jp tu. Sed quia 12 Sartores 
citius fe expediunt, quam 4, permutandi funt fartores, 
hoc modo i2Sart.| 100 124D. /4. fart. | 3 50 tu.Du- 
dis ergo tam 12 in iooi quam’ 4 in 350, producuntur 
1 200, & i40O,(labitqueexemplumiin tribus terminis 
hoc modo , 1200 124D. 1 1400, operatione abfoluta 
proueniuntdies z$. 



' 1 J 
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Secundum . Si 12 modij frumenti emantuf $6 au- 
t eis fit panis piftorius 8 vnciarum \ quaero fi 1 4 modij 
emantur 48 aureis , quot vnciarum panis efle debeat? 
Sic, quidem ftat exemplum. 12 Mod. | 3 6 au. |8 vnc. |< 
[14 Mod. 48 au. Verum cum duftis 14 in 48, plus 
1 prodpcatur,quam du< 5 tis 1 z 1036 , fit vt aurei fintper* 

1 mutandi hoc modo, 12. Mod. [48 au. j8 vnc. j 14 Mod; 

1 | 3 au.Quofa&odu&istam 14 in 36 •, quam 12 in 15 

producuntur 5 04, & f 7<S.ftabitque exemplum ob tres 
, terminos redu&um , hoc modo, 575 | 8 | 504; fa- 
£ta operatione proueniunt 7 vnciae. - Eadem quaeftio 
; fic (olui poteft.Dieo primo. 36 aurei dant 1 2 modios; 
quot dant 48 aurei? & inuenio 16 modios. Rurfus dico. 
16 modij dant 8 Vnciasjquot danti 4? & reperio7, vt . 
prius. 

Tertium exemplum. Qnatuor equi vehunt plau- 
flrum vini 250 vrnarum per 20 miliiaria 8 diebus; qu£- 
ro quot diebus 6 equi vehant plauftrum 350 vrnarum 
pera miliiaria. Sic quidem ftat exemplum 4 eq. | 
250 vr [20 mill. | 8 D. | 6 cq. 1 350 vr, | 25 mill. | fcd 
quia 6 equi citius fc expediunt', quam 4, ftabit euer- 
sehocmodo 6eq. | 250 vr. | 20 mill. | 8 D* | 4 eq. { 

3 50 vr.| 25 mill. jdu(ftisiamtam5.2 50,20;quam4. 

3 50. 2 5 in fe figillatim, producantur 30ooo,& 35000. 
Quare exemplum in tribus terminis fic habet, jo.ooa 
1 8 1 3 5 000 , f ada operatione reperies dies 9 j , fiue <* 
dies. 8 horas; * , 

w ' •* • .* V * • 
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• 9 5 Fit 
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De Reqvla Proportionvm. 

Fit interdum, vtplures mercarorcs focietatem ine 4 
ant,& vt aut deluero, quod confequumur, inter ipfos 
diuidendo* aut, fi de lucro Conuentumfit, quid quili- 
bet in fortem conferre debeat j aut denique, fi de vtro-« 
que horum conftet, de tempore tamen, quo pecuniam 
ex pendendam in forteiefle necefle fit, quaeflio oriatur. 
Colligantur primo pecuniae fingulorum in fortem da** 
tae, autrempora, in vnam fummam. Q^od fi tempora 
pecunijsintercurrant.ducatur quaelibet pecunia 'in fu- 
tim tempus, deindefiatcolleftio. Colledionefa<Sa,fta- 
tuatur primo loco fummacolle&a ; fecundo lucrum, 
vel damnum: tertio fingulorum pecuniae in fortem da-' 
tae,antprodu6la expecunij$& temporibus fada. ' i% * 
?r imum exemplum. Tres mercatores lucrati funt 
300 aureos. Primus expofuit 800 au. Secundus 672$ 
T erti tis 448 quaero quantum quilibet ex lucro 300 au- 
reorum capiat? Addantur in vnam fummam pecuniae 
expofitae, nempe 800 , 672, , 448* Quofa&o, dico, 
fummapecunijexpofitf x^aodat ^ooaureoru lucrum, 
quid dant fingulorum pecuniae expofita? & reperia 

„ , \ 1800 

pro primo 1 1 5 au. pro fe- 
cundo io5,protertio7o. 



1910 



300 



€72, ' 

Secundum. Tfes mercatores in negotiatione perdi* 
derunt 100 aureos. Contulerunt autem omnes 1 ae- 
qualpmpecuniaefummam;fed primi in ibrte fuit men- 
Iibus20j fecundi tdfj rerrij 14 : quaero quantum 
quilibet damnum pati debea t > Menfium f umtna ell 5 o. 

T6r ergo regula proportionum vfurpan* * 
da eft, hoc modos fed quia , cuius pecu- 5 ° 

ni* longiore tempore io (orte fuiqminusdamni pati de- 
i x bet, 



xoo 



r6: 

»4 
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ICO 



bet,inuerto primi, & fecundi menfes, 50 
lioc modo,reperioqj operatione abfo- 
luta > damnum primi effe 28} fecundi $a 5 ; tertij 40 aure- 
orum. 



4i 

1 4 

I 

20 



Tertium , Tres lucrati funt 1925 aureos : primu9 
contulit in fortem 400 au, per 20 menfes : fecundus 
joopermenfrsi j: tertius 600 per jo.menfes.QuEro 
quantum quilibet ex lucro capiat ? Duco menfes in 
pecunias expolitas , & produco hos numeros 8000« 
12500, igoooj quorum fummaeft jSjoo.Iamvtor re- 
gula proportionum ter , hoc modo. 

8000, Abfoluta operatione, reperio 
585 00 1 192 5 12500. primum ex lucro capere 40O 
\> 18000. au. fecundum 625 ; tertium 
9 00. Summa omnium Qum fit 192 5, bene operati fu- 
mus. 



Sed placet hoc ipfum exemplum aliter proponere* 
Tres mercatores lucrati funt 1925 aureos. Primus per 
20 menfes expofuit40o:fecundus ex pofuit 5,00: terti- 
us 600. Accepit autem in diftributione primus 40o;fe- 
eundus £25; tertius 900; quaero quot menfibus pecu- 
niae fecundi, & tertij in forte fuerint? Pecunia primi in 
fortem data dufta in fuum tempus/sd' 8000. Colloco 
ergo primo loco lucrum primi; lecundo 8000 : tertio 
lucra fecundi, & tertij, hoc modo. 400 J 8000 j ^coo- 
peratione fa&a , proueniunt 12500, & 18000; Jquibus 
per pecunias expolitas fecundi, & tertij diuifis , proue- 
fliunt 25 , & 3 0 tempora facundi & tertij. 

Wf ■ v - 

I 



jOC 



44 De RfgVI.A CnNSORTII ‘ 

Quartum . Tres lucrati furit 1500 aureos. Primus in 
(brtera contulit 24,00 per izmenfes; fecundus contulit 
1600: tertius in forte habuit luas pecunias 10 menfi- 
bus. Accepit autem primus cx lucro 600 j fecundus 
500; tertiu$40oau. Quseroquandiu pecunia fecundi 
in fbrt^ fuerit, & quid tertiuscontulerit? Duco pecu- 
njam primi in fortem datam in fuum tempus & produ- 
co 28800. Iam colloco primo loco lucrum primi , fe- 
cundo 2 8800 , tertio lucra fecundi, & tertij hoc modo. 
600 1 28800 | Faftaoperationereperio24ooo,& 
ipzoo.Diuifis igitur 24000 per pecuniam' expofitam 
lecundi 1 600 , proueniunt 1 ^atque tot menfibus pecu- 
nia fecundi in forte fuit. Diuifis vero 19200 per 10 
tempus tertij, proueniunt 1920, pecunia in fortem da- 
ta tertij. 

• , ■ > 

Articvlvs III. 

B K E G V L A ALLI- 

■ '♦ . - gat tonis. 

Mifcet,& alligat haec regula varia inter fe precia, quo- 
rum duo, aut plura funt ftatuta,& determinata , vnum 
a rbitrarium,fcu vo 1 u n ta r i u m . Dr bet au tem fem per pre- 
cium arbitrarium eflequafi medium inter ftatuta, non 
quidem e$a<fte;fed ita, vt fi duo tantum fint ftatuta , v- 
num maius, alterum minus fit arbitrario: fi plura . fal- 
tem vnum fit maius, aut vnum minus arbitrario. 

5 era»</»,inprecioru mixtura ponendu eft arbitraria 
finiftrorsu:in medio ftatuta; dextrorsu differetif arbi- 
trari), 6: ftatutoru, alterne tn,h.e,differetia arbitrari), & 




Lib. 1 . Cap. IIT. Art III. 45 

maioris ftatuti ponenda eft ad latus minoris ftatuti; 8c 
contra differentia arbitrarij > 6c minoris ftatuti, ad latus 
maioris ftatuti.Si fuerint plura ftatuta maiora arbitra- 
rio ,& plura minora , perinde eft quaecunque maiora 
cum quibufciinquc minoribus permifceas; poflunte- 
nim mixturae varijs fieri modis. Si tantumvnum fit fla— 
tutum minus arbitrario, reliqua maiora,poneda eft dif- 
ferentia arbitrarij,& minoris ftatuti ad om nium maio- 
rum ftatutorum latera; & omnes omnium maioriim 
ftatutorum differentiae ad latus minoris ftatuti. Idem 
intelligefi vnum tantum ftatutum fit minus arbitrario, 
reliqua minora. 

Tertio-, in operatione ponatur primo loco fumma dif- 
ferentiarum: fecundo numerus precij ftatuti. Tertio 
lingulae differentiae, & toties inftituatur regula propor- 
tionum, quot fune differentiae. .Sed exemplis praecepta 
illuftremus. ! 

Vrimum. Sunt duo genera vini , menfuravnius ve- 
nit 20, alterius I2cruciferis cupio ex vtroqucvnam 
mertfura emere, quae conflet i7cruciferis; quaero qua- 
tum ex quolibet accipere debeam? Pono differentiam 
17.& zo.ad latus dextrum 12 : differentiam 17 & 
12 ad latus 20 hoc modo: hic precium |to 5 
arbitrarium (unt 17, ftatuta 2 o,& 12, diffe* 1 7j I2 J 
rentiae 5 Dico ergo fumma differentiarum, 
nimirum 8 dati menfuram precij arbiti ari j (nam 
ynam tantum emere volo fi enim plures vellem. V.G. 
20, ponerem loco fecundo ao) quid dant differentiae 
5 & 3 ? operatione abfoluta reperio exmenfura. 20 
cruciferorurof, exmenfura vero 12 cruciferorum 
f vniusmenf urse, accipiendas. Si velle» emere 20, 

lic 
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4 <f t)fe R^GVtA ALLtG ATIONIS 

fic exemplum flaret, 8/ 2o | {. reperiremque ex Vino 
io cruci ferorum 1 1 ; ex vino vero 1 2 crucif,^. | men- 
fiiras accipiendas. 

- Eodem modo detegitur furtum aurifabri regis Hie- 
ronis, vt VifruUius habet lib.^.cap.j . Gum enim Hie- 
to Dijs auream coronam vouiflet ,&aurifaber fublata 
portione auri, tantuhdem argentrfubftituiffet , detexit 
Archimedes hacarte furtum* Accepit duas maffas,v- 
Oam puri auri, alteram puriargenti,eiufdem cum coro- 
na ponderis, miftque& coronam $ & vtramque maf« 
famin vas aqua plenum, quantumque quaelibet aquae 
eiecerit rtotauir.Ponamus maflam auri eiecifle dovncias 
aqua? coronam 6f , maflam argenti 90. Hic aqua , quam 
Corona eiecitj efl precium arbitrarium;quam maflaeau- 
ri & argenti, flatuta,vt hic apparet. 65 | | Tam 

fi corona ponatur 100 librarum fuifle, Dico, Sum- 
ma differentiarum 30, dat 100 libras , quid dant fin- 
gulae differentiae ? Inuenioqueid^ , &8$ f Ergo 1 
libras aurifublegit, totidemque argenti fubflituitauri- 
faber. 

' Secundum exemplum . Sunt tria genera panni; pri- 
mi generis vina venditur 24, fecundi 1 2, terti j 8 cruci- 
feris* Cupio ex omnibus accipere vlrtam qUae cortftet 
18 cruciferis» quaero quantum ex quolibet genere acci- 
pere debeam* Hic arbitrarium precium, funt 18 cruci- 
feri,ftatuta 24 12 & 8 crucif* Differentia 18 & 24, qu* 
cft d ponitur, & adi i, & ad 8; differentia vero tam 1$ 



& 1 2, quam i$& 8 ponitur ad 24, vt 
hic vides. Summa differentiarum eft 




* 4 

i 1 



«. Id ' 

€. 



»8. Dico ergo 28 dant 1 vlnam * 



6 . 



quid dant differenti* 
id\d\ 



. I 

vt® 



)glc| 



J 




ttfe\ T. Cap. ia Art* Ift' 47 

i 6 . 6 . 6 . & inuenio ex vina i 8 cruciferorumjf^, ex vl • 
his 1 2, & § cruciferorum accipieiidas efle vnius vl- 



Tertium. Libra croci Vfnit $4, libra piperis $o 3 libri 
cinnamomi 18, libra cingiberisitf cruciferis. Cupio ex 
omnibus 12 libras emere pro 4 aureis; quaero quantum 
ex quolibet genere accipere debeam? Primoindagan- 
dum eft precium arbitrarium,quod ita fit, Diuido4 au* 
reos, fiue 240 cruciferos per 12, & reperio 20 crucife* 
ros, precium arbitrarium. Sic ergo forma habet. 



20 



34 

JO 

1 8 

l 6 



4 Alligaui 34, & 1$ cum 20; deinde $0 
, 0 & i8:Quo fa&o dixi, fumma differentia « 
. ..,14 rum 30 dat 12 libras , quid dant fingulae 
differentiae? Repcriq; pro primo genere aromatum 1 
pro fecundo |,protertio4 > pro quarto 5 f-Iib. quae cum 
iimul faciant 12, bene operati fumus* 

Quando plura funt precia ffatuta , vt in haq tertia 
qusftione , poffunt alligationes fieri pluribus modisj 
poffum enim etiam 34 cum 18 ; &3o.£um 1 6 , liga- 
re* vt hic apparet. Ex qua alligatione fe- 
quitur,ex primo genere aromatum acci- 10 
piendas efie f , ex fecundo 1 $ , ex tertio 

f f i ex quarto 4 libras* 



J4 
30 
1 8 
16 



2 

4 

1 . 

, x 4 

1« 



Annotatio* 



Quod fit ex precio arbitrario in fummam differ etttiartntt, 
aquale eft illi s, qua fiunt ex omnibus preci/ s jiat ut ts in omnes 
differentias collaterales . 

/ tem quod fit ex precio arbitrario in numerum precij af - 
litrarij ) aquale eft tllifflua fiunt cxprtfijs ftatutis io par - 
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48 Dje Regvla Alligationis 

tes per reculam inuentas. Vt in tertio exempto, quod fit ex 10 
precia arbitrario in 12 numerum pr e aj arburarij , aquale e fl 
illis qua fiunt ex 54 in 1 fj&ex$Q in exiZ in ^ } & ex 16 

intf&f. ; 

• *■ ■ 1 e 

Articvlvs IV. 

■ -i ' 4 • . * • ' 

VE REGVLA P 0* . 

/itionis * 

Haec regula, quae etiam regula Falfidicitur,duplex 
tft,fimplicis,& duplicis politionis. Harum regularum 
hoc eftdifcrimen,quod quidquid per primam (olui po- 
teft, poffit & per fecundam; non contra* Prima regula 
tunc tantum vfui ede poteft, quando eft,vt numerus per 
politionem inuentus,ad ipfampo (itionem jita numerus 
notus ad inueniendum. Simplicis politionis quaeftio- 
ncs foluturus,pone pro numero inueniendo, numerum 
quemcunq„cum eoq> progredere iuxta quaeftionis fen- 
tentiam,non fecus, ac fi ille effet numerus quaefitus* Ac 
tandem vterereg^la proportionum.Primoloco ponen- 
do, quod inuentum eft ex thefi. Secundo numerum 
quem pro quaefito pofuifti.Tertio , iljud quod in quae- 
ftione notum ponitur. 

?rimum exemplum. Tres inter (e diuidunt 1 16 aureos» 
ea lege, vt fecundus dup!o,tertius triplo plushabeat pri- 
mo. Pono primum habere 4;habet ergo fecundus 8;ter- 
tius 12: ergo omnes 24; deberent autem habere iz6. 
Dico igitur 24»dant 4; quid dant 125, & reperio 21 pe- 
cuniam primi, habet ergo fecundus 42; tertius 63 ; qui 
numeri curq coniun&i faciant u<5t ? bene operati fu« 
mus, “ ' v 7 ' 17 • 



Lib. I. Cap, IIT. Art II II. 49 

Secundum , Cuidam quatuOr debitores debent 
xooo aureos. Si primus quotannis perfoluat i 8; fe- 
cundus i6i tertius io; quartus 6 : quaero quanto tem- 
pore totum debitum fine perfo!uturij& quantum quif- 
que debeat? Pono 6 annis , quibus dat primus 108 ; fe- 
cundus 96; tertius quartus 36 ; qui numeri con- 
iun&i faciunt 3 00, deberent autem facere 1000. Di. 
coerg° 360 dant quid dant 1000, &reperio 20: 
Ergo annis 20 totum debitum perfoluetur; quibus dat 
primus 3 Co\ fecundus 320; tertius 200, quartusi2o; 
qui numeri cum fimul faciant 1 000 , bene operati fu- 
mus. 

- Quidam rogatus, quot haberet pecunias, re- 

fpondit Si adhuchaberem tot, quot habeo, &praeterea 
f , & f meaepecuniae,haberem 85 aureos. 

Qisero quantum habeat? Ponatur habere 6 ; quibus 
fi adhuc tot addam; Item j & f, fcilicet $ ,& 2 , conflabo 
1 7.D1CO ergo 17 dant 6,-quid dant 8 f , & reperio 30 au- 
reosjquibus (i addantur 3 o,& dimidium, nempe 1 j,& 

^ fcilicet 10, conflabuntur 85. ; 

Quartum. Hereditatis meae j pro cenfuannuo expo- 
fut; | ludendo amifi, retineo adhuc 1 1 5 aureos; qusro 
quanta fuit haereditas? Pono fuifle 1 2 ad, cuius y funt 8; 
^eftjrfumma n; quibus ex i£ fubtradisreftati; de- 
berent autem 1 1$ reftarc.Dico ergo 1 dat 1 15 ; quid 
dant 12? & reperio i$8oaureos*Cuiusf funt 9204 efl 
3 45 ,qux quia cum 1x5 faciunt 1 3 80, bene operati fu- 
mus* ‘ 1 * • • ‘ ’ . 

* 1 . “ 

Dc duplici pojitione* .'** 

- Regula dupUcis pofmoniific habet. Pone pro nu -2 

<* |D ^ pier®- 



Jo De Recvla Positionis* > 

mero inueniendo numerum quemcunquc, cumque illa 
procede iuxta quaeftionis fententiam ; qui G quaeflioni 
fatis fecerit, erit ille numerus quaefitu*. Si non latis fe- 
cerit, pone errorem infra politionem cum Iitera P , vel 
M, prout perexceflum, vel defedum erratum fuerit* 
Secundo-, pone alium numerum, cum quo,vt cum pri- 
ore, procede, errore cum Iitera P , vel M , infra politio- 
nem collocato* 

Tertio, fi vterq; error habuerit P, vel IVI , ( quae literaz 
lignifi :antplus,& minus)fubtrahe minorem ex maiore, 
rcliduum erit diuifor. Si alter habuerit P.alter M , adde 
errores, eritquevtriufquefumrna diuifor, 

Qturtdy duc per crucem primam politionem in erro- 
remTecundum; fecundam in errorem primum •, produ- 
cum minus tolle ex maiore, fi vterque error habuerit 
P, vel M; fi vnus P,alter JV 3 , adde produCa.J 

j£«/»fa.Refiduum, aut lummamdiuide per diuifio- 
fiem ante repertum,&'erit,quodprouenit,nu merus oc- 
cultus, qui quaeritur. 

PrimvmExempivm. Duo habent pecunias, fi 
primus dat fecundo 7 au.habet fecundus triplo plus pri- 
mo: fi vero fecundus dat primo 3 , habet Vterq; aequa- 
lem iummam,quaero quantum quilibet habeat? 

Pono pro pecunia 19 V 2i 

primi numerum que- J " 
cunque , dummodo *9 ii 

maior fit quaoi 7, vt. Error 4M * * 8 M. Error 

fecundo pofiit dare 7. Primus Diuifor* Secundus 
V "amus igitur primum 

JiabHe 19 aureos, ex quibus fi dederit fecundo 7, reti- 
pcbit ipfe 11 , cuius triplum eft 3$ , «x quo fi tol- 

' ' • r ‘ * lfll 




\, s 



Lifi. 1. Gap, !tt. Aftf. tfl. jt 

-» ‘ t * . f 9 " f' * 

l&s7,reftdnt? 9, pecunia feCUndi. Si fecundus det pri- 
mo $ , retinebit ipfe id,& habebit pf imus 2.2*qui n ume- 
rus cum minor fit numero 26,errauimu$perdefe<5i:um t 
hoc numero 4, qtii eft error primus* Ponatur fecundo 
primus hababereii au. qui vbi fecundo dederit f , re- 
tinebit ipfc 14, ex cuius tripld 42, fi tollo 7, reflant 3 5; 
pecunia fecundi. Qui fi primd dederit 3, retinebit ipfct 
32, & hdbebit primus 2 4; qui numerus cum fit minor* 
quam 32,icerumperdeie&umhocriurftero8 J erratum 
eft. Subtrahe minorem errorem ex maiore , & reflabit 
Diuifor 4.Ducdeinde per crucem, tam 8*feeundum er- 
rorem in 15), primam pofmonem;quam 4, primum er- 
rorem in 2 1, fecundam pofitionem, & produces t jz, fic 
84.Subtradis $4 ex 1 5 2, reflant 68, quibus per dltii— 
hs, proueniunt 17, pecunia primi, K.uf fusi fi ducas, tam 
8 in ipjquam 4 in 3 $ jproduces 2 3 a & tyo.Subtra&ifqji 
i4oex232j&fefiduo92 per4diuifoj proueniunt ij*' 
pecunia feeundi.Nam fi primus.qui habet i 7, det fetun- 
do,qui habet 23, feptem, habebit fectmdus 30 , prliiiusf 
10. Si vero fecundus dederit primo 3, habebit vterque 
lot quxftio ergo re&c foluta eft. 



60 

l8o 

120. M. 




80 

160 

p.lio 



) 



Secundum. t)iuidatuf ni 5 
merus 24oin duas partes* 
vt fi minor ducatur in 7* 
maior in 3 , produda fiat 

aequalia. Ponatur mino? 
60; erit ergo maior 180«« 

Si ille in 7, hic in 3 ducatur * producentur 420 , 5d 
J40 i erratui^ ergo eft per defedura hoc numerosi so<j 



*oo 

Diuifor. 
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Ponatur fecundo minor $©; erit igitur maior 
ille «17, hic in 3 ducatur, producentur jdo,& 48o;er- 
ratum igitur eft per excefl um, hoc humero 80. Summa 
errorum 2 00, eft diuifor.Si iam per crucem tam 1 20 in 
80; quam 80 in do ducantur, o producentur 9600, & 
4800; quorum fumma i 440 per Diuiforcm 200 di- 
tiifi, reddit 72, partem primam, & minorem j qua ex 
240 fubtrada,reftat maior id8:nam tam 7210 7jquatn 
itfSin 3 dufto, producunt^* 

• > Annotatio f* • y 

/ . . • ' • . ■ lc, • ' 

GemmaFriftus hanc regulam extendit ad radicum extra-i 
iliones, verum cum in multis exemplis fallat, non ducimus o- 
fera precium plura de illa dicere.lt am fi proponatur talis qua» 
fi io. Dentur duo numen in duplaproportione y vt in fe dutti pro- 
creent $$,fuccedit regula Gemma-, fi vero talis proponatur 4 
; "Dentur duo numeri , quorum exceff us fit^vt in fe dutti produ - 
canti6^faHit.Ctterumfimilsumquaftionumfolutmespeta» - 
9 urexart.} t cap.$MbX[ 

j 1 Annotatio IT. 

' • "• V ' ■ ■ " # Y* 

Traxin Italicam , & alia Compendia in regulis h attentu tra - 
ditis confulto omifuquod vfu melius , quam regulis difcantur : 
multitudine enim •‘egularum obruimur , qua vfu difcimus , te- 
nactfsime liarent. Quis. n. non videt, fi velmedtocriterincalcu- 
to fit exercitatus, poffe in regula proportionum pro magnis bo - 
tnogeneorum terminis, minores eiufdem proportionis fubfiitui* 
Vt pio 12 & $6, hos i,j: pro 225 & tyjf, hos^fff: Si emm ta- 
lis proponatur queft. Aureis 22 f emoSjvrnds vini quantum 
amo aureis 1 totidem prnas tnuemo 7 quot inueniremfidi- 
acrm y auxeoh tm $7 vrnos f quot emo aure» 7 ? vtrobiquo 




Lib. I, Cap I]V, Art. I* j j 

twm inueui* vntat <$09, quod vtrobiqut homogenetrumur- 
wnorutnjeptupk fit proportio. 

Capvt XV. • «. . ; . 

' Z> E N V lM ER 0 & V XM 

proprietatibus, 

• . ^ ' • ''.i « 

In hoc cap , primo agam de numero abfolute confi- 
derato. Secundo, de numero relato, Tertiore nume- 
ro geometricas figuras reprafent ante, 

, , , t , 1» * 

Articvlvs I. 

Z> E N V MERO AB S 01 Vi 

,te confiderato, 

Numeri abfolute confiderati, Primo diuiduntur in 
pares , & impares.Pares funt, quos binarius numeratj 
Impares, quos binarius non numerat, 

Species parium dux funt, Sunteniui , aut pariter pa- 
tes; aut pariter impares,Pariter par eft,!quem numerus 
par per parem metttur,*cuiufmodi eft 8. quem 2 per 4 
metitur. Pariter impar eft, quem par per -imparem me- 
titur, vt eft numerus ro,quem 2 per 5 metitur. 

Impariter impar nqn eft fpecies paris,fed imparis,cu* 
iufmodi eft numerus 1 5 , quem impar per imparemme- 
titur, vt j per 5. 

- Proprietates parium , & imparium funt, Prima.Paf 
additus pari, facit pa rem , Secunda , Par additus impa- 
ri, facit imparem. Tertia. Impar additus impari, facit 
parem. Quarta. Par fubtra&us $ pari, relinquit parem; 

N D 3 Quin- 
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Quinta «Par fubtra&us ab impari, relinquit imparem* 
£exta.Impar fuhtra&us ab impari , relinquit parem. 
Primus numerus eft, quem fola ynitas metitur , cuiuf* 
modi funt 3 5 »7- 1 1 A. 3 .&c, 

frimi inter le funt, qyos fola vnitas metitur , cuiu£> 
inodi itwit 3 & 4>8 & 9, 1 0 & j 3 8dc. 

Numerus cmpofitm eft, quem aliquis numerus metitur; 
Cuiufmodi funt 4.6. 8.10, iz.&e* 

Compefiti inter fe funt, quos aliquis numerus ,.qut ca- 
munis eorum menfura dicitur, metitur. 

Cuiufmotdi (unt4 & 8;f> & 1 1,4 & io*, 16 & 10 &c,du- 
ps priores metiuntur a & 4 duos fequentes a. 3 & 6j du- 
os tertios a, Duos poftremos a,& 4* 

Numerus fierjeclus eft, qui fuis partibus eft aequalis, 
iufmodifunt 6.28*496* 

Abundans eft. qui fuis partibus eft maior* 

Diminutus, qui fuis partibus eft minor* Intelligaper 
psrtes, partes aliquotas i feu quotos illorum numero* 
irum, per quos diuidi p,Qflunt; Vt 6 diuidi poteft per 2 3 
& 6, quorum quoti 3, 2*1. faciunt d. Etj8 diuidi poteft 
per 2.4.7. 14.18; quorum quoti 14.7.4.2. 1. faciunt 2& 
Kumerum 1 2 diuidunt 2. 3 .4 .6. 1 zi quorum quoti 6. 

3 .3. 2.1. faciunt *6, plus quam n^Numerum 10 diui-? 

unt 2 & $ y quorum quoti 5 & 2 faciunt 7,minus quam 
jo«Vnde6 & 18} funt numeri perfera 2 abundans, 10 
diminutus. ' 4 

Terfelh inveniuntur ex progreflione geometrica 
duorum parium, , ytQ\; & 4.ex4&8;cx i6&32;ex 
<54& \ 2 8; ex 256 & 5125 ex *o*4 & 2048 &c* 
§i nimbum maiore tojlatur Ynitas ^refiduum duca- 
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Lib. I, Cap. IV. Art. I. 
turin minorem: ita ex 2 & 3 fiunt Ex 4 & 7 fiunt 1$. 
cx it). & 3 1 fiunt 4 ptf.ex 54 & 127 fiunt 8128 &c* 

N '• . *'* • 

v Annotatio. 

\ * 

Tares & impares inter ab folatos, non inter relatos repono, 
quod eorum definitiones ab fi tlutet & abfolutorum (int, non re - 
lite & relatorum* 

* 1 1 * * " 

Articvlvs II. 

• f % 

VE T^V MERO RELATO: 

Huc pertinent proportiones, proportionalitates , & 
medietares, fiue progre(Iiones,de quibus fingulis com* 1 
pendio eft agendum'. 

Ve Froportionibus* 

Proportio triplex eft, squalitars, maioris insquali- 
tat:s,& minoris insqual itatis. Aequalitas eft, quando 
squalis numerus ad squalem refertur, vt 4 ad 4. 

Maioris insqual itatis eft, quando maior numerus ad 
m norem; Minoris, quando minor ad maiorem refer* 
tur.Vtriu%quinq;funtfpecies.l J rima maioris insqua— 
litatis diciuirMultiplex.Sccuda fuperparticularis.Ter- 
tiafuperpa^iens.Qiiarta Multiplex fuperparticularis. 
Quinta Multiplex fuperpartiens. 

Multiplex eft, quando maior minorem aliquoties co- • 
tinet. Vt bis, ter,quater, decies, centies], &c. Cuiuftno- 
di cernitur inter 4 & 2; inter 9 & 3 ; inter 20 & 5 •, inter 
1 00 & 10 &c.quarum prima dicitur dupla, fecunda tri« 
pla,tertia quadrupla, quarta decupla, &c. 

Superparticultrii eft, quando maior minorem femel 

D 4 conti- 



5$ De Nvmeror. Proprietatis. 
continet, & infuper voam ejus partem: cuiufmodi pro- 
portio eft inter$&2:ir|ter4&3; inter 9 & 8. Prima 
dicitur {efquialtera;Secunda fefquitertia:Tertiafefqui- 
quarta:Qoartafefquio&-aua, hft proportio fuperparti* 
cularis inter omnes numeros vnjtate fefe excedentes, & 
intereorum aeque multiplici s. Vt inter 12 & 11: ;inter 
36 & 3 3; inter £0, & 56, &c.> Dicuntur 36, & 33,ip{o- 
rumi2 & 11 aeque multiplices , cumcreentur exdudfcu 
ipforum 1 2,, if, in 3: Similiter t>Q,& 5^ finnt-ex 15 & 
14, in 4. Superpatiens di, quando maior minorem (e- 
mel,& infuper aliquot eius partes continetiCuiufmodi 
proportio eft inter omnes numeros interfc primos, mo- 
docorum exceflus fit plus quam vnira c .I : .em inter eo- 
rum a?que multiplices: Cuiufmodi eft inter 7, & f.inter 
34 & 1 o: inter 27 & 17: inter 81 & 5 1. Prirna, & feCunda 
dicitur (uperqujntupartiens duas; Tertia & quarta fu- 
perfeptemdccupartiensdecimas &c. 

Multiplex fuperpartic ultris , compofita ex multiplici, 
& fuperparticulari eft, quandomaior minorem aliquo- 
ties , & infuper vnam eius partem continet; Cuiufmodi 
eft inter 5 & 2: inter 19 & 6; inter 29 & 7: prima dicitur 
dupla fefquia Itera: Secunda tripla iefquifexta : Tertia 
quadrup ! afefqui feptima. •» , r 

Multiplex fttperp artiens ex multiplici, & fuperpartiente 
compoiita eft,qn maior minore al iquoties>& infuper a- 
liquot eius partes continet; cuiufmodi eft inter 348C7: 
t inter 14 &f t prima dicitur quadrupla fuperfeptuparti- 
ens fextas: fecunda dupla fuperquintupartiens quartas* 
inaequalitatis eft, qn minor cu ma- 
iore comparatur. Eafdem quas prior habet fpeciesi.fed 
praefigitur iliis particula ( Sub ) vt fubmultiplex , fub- 

luper- 
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fupefparticularis;fubfuperp 3 rticns,&c,l.*Iinc inter 2 &. 4 
dicitur efle proportio fubdupla; inter 2 & jiublefqui- 
altera; inter 3 & 1 2 fubquadrupla &e. 

* . c * * • 

A.RTICVLVS III, 

4 • -v 

, - * ... 

DE PROPORTIONVUW 
‘ Compojitione ♦ 

Proportionum compofitio fit per Additionem fubtra- 
flionem , mtilttpli(ationevu l & diuifionem, quam Cia. in fine 
Jtb* Euclid.explic t.Cuin enim addit proportionem 
propprtioni, addit iriterfe denominatores proportio- 
J nis. Vt fi addendae fintdup’a& tripla , fitqtiintupla, 
v quod ex additione denominatorum 2 & 3, fianr 5. SL 
addenda fir dupla fefquio&auaad triplamrfefquiquar— 
tam,fiet 5 f ,fcilicetquintupla fuperoclupartiens ter- 
tias. Naui denominator duplae Idquio^aua» eft 2 
tripla fefquiquartae 3 quae inuiccm additae, faci- 
unt 5 

Cum proportio proportioni fubtrahitur, denomina- 
tor minor ex maiore fubtrahitur,vt fidupla cx fextupla. 
fit fubtrahenda,reftat quadrupla: fi fi fquialtcraex tri- 
pla, reftat fefquialtera;nam denominator fefquialtcrae: 
eft \\ triplae 3, fiuc f; fubtradis autem f ex f , reflant 
fiue 1 In multiplicatione proportionis, m fe ducun - 
tur denominatores proporti’onis,’vt fi tripla fit duceo-; 
da in quadruplam, gignetur duodecupla. Si tripla fiuJ 
perfeptupartiens tertias in duplam fefquiquartam, hoc 

f ,hoceft, feptuplafupcr-, 

D 5 £ode.n 



eft, 3 j , m 2 producetur 7 
leptuparticns quintas. 
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Eodem modoin diuifione diuiditur maior propor- 
tionis denominator per minorem* Vt fi diuidenda fit 
decupla per duplam, proueniet quintupla; fi quadrupla 
luperquadrupartiens tertias per lefquialteram, hoc eft* 
4! peri f, proueniet tripla fcfquilexta, hoceft*. Vi- 
desergo modo proportionum Multiplicationem* & 
piuifionen) fieri, quo numerorum fra&orum* 

Articvlvs IV* 

r VE ANALOGIA , SIVE ERO - 

portiomlitate • * 

Authores pl erique Analogum vocant medietatem. 
Numerantur analogiaelpluresj fed exillistreslunc prae- 
cipuae, Aritbmeticd , Geometris 4 , & Mufica, quas etiam 
progreffiones appellamus. De lingulis pauca dicenda 
funt. ' * 

.1 * 

PE PROGRESSIONE ARITH- 

mettet. 

\ ' ^ * A. 

Arithmetica progrefsio eft feries numerorum, in qua 
tres,autplures numeri per eandem differentiam pro- 
gredi untur,vt hic videre eft. 

1.2. 3.4. 5.^-7 8.9. I O. 1 f. 12. IJ. 1 4 . I 5* > 

S 6. 1 7.18. 1 9. 10. 2rl.2 1. 2 $. 24. &c.-' 

2,4.6. 8. 10. 1 1. 14. 1 6 . 1 8. 20* 2 2.2 4 .16. 
a8.50.32 34.3tf. 38. 40. 4^*4 4* 

1. 3. j*. 7. 9- 11. 1 3. 1 5* 17. 19. 21. 23. 25;. * 

27. 29 31.3 3.3 5.37 39 41.43.&C* 

5. 1 x 5. 20. 25. 30. 3 5. 40. 4f. *o. 5 j. 
tfo.tf 5.70.75.8°. E 5.9 0.9 5..100. &c, 

Pri- 

S' 

.iit - • 
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Trima progreditur per ynitatemfe mper enim fequens 
numerus procedentem vnitatefuperat, secunda ) & /er- 
tia per i. Quarta per f. Omnium lumina faci 11 ime habe- 
tur hoc modo. Adduntur primus & vltirous termini; 
fummaperfemiflem numeri terminorum vel femif- 
fisfummae per numerum terminorum multiplica»* 
tur,& habetur fummajomnium. In prima progreffio- 
ne primus & vltimUs termini faciunt 2 5, quae in 12 fe« 
mifiem numeri terminorum du&a faciunt $00, fum- 
mam omnium. In fecunda progreffionefumma primi, 
& vltimi termini 46, in i i,fcmiflfem numeri termino-» 
rum du&a progignit 5 e <> , omnium fummam, Eo-* 
dem modo reperies fummam tertiae 484; quartae 
|ojo* 

Habetur quoque fumma omnium imparium ab vni— 
tate incipientium cuiufmodi eft progrelfio terria,fi nu- 
merus terminorum in fe ducatur: nam fi 2* , numerus 
terminorum tertiae progrefsionis in ft ducatur, procre-^ 
antur 484, vt prius. Parium vero a binario incipten-s 
tium fumma habetur, fi numerus terminorum in nume« 
rum vnitate 'maiorem numero terminorum ducatur* 
Si enim in fecunda progreffione 22 , qui eft numerus 
terminorum , ducatur in 23 , procreabuntur 5 6 o , v \ 
prius* ' ■% 



R EGVIAE TROGRES SIQNIS: 
Arithmetica 

Trima. %\ numerus terminorum vnitare mutilatus, du, 
Catur in differenti! terminoru,prodtidoq} addatur ter 
minus primus, prodibit vicimus. Vtii inprogreffior,, 

t ' % 

1 

V » 
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£o De Proqressione Arithmetica. 
quarta, habente zo terminos, 19 in 5 ducantur, & pro- 
du&o terminus primus addatur, conflabuntur 1 op>tei> 
minusvltimus. ' • . / • .1 

Secunda. Primus terminus hahetur, fi fublata vrritR- 
teenumeroterminorum,rcliquum in differentiam du- 
catur,& producum ab vltimo termino tollatur, Vtifi 
h cprogrefsionc 10.30.30.40. 50. <$o habente fex ter- 
minos, u vnitas ex 6 tollatur, reliquum indifferentiana 
„10 ducatur , producentur 5 o, quibus ex ,vltimo termi* 
no <^0 deducis, reffant 10. terminus primus. .*■ > 

T ertia.ii primus terminus ab vltimo tollatur, reli- 
quum pernumerum vnitate minorem numero termi- 
norum diuidatur, prodit progreffiopis differentia. Vt 
in progreffione proxima, fi tollam 40 ex 60, reliquum * 
50 diuidam per 5 numerum vpitate minorem numero 
terminorum, proueniunt 10, differentia progreffior 
nis. 

^•Quarta y Ci fubbto termino primo ab yltimo, reliquu 
per differentiam diuidatur , & quoto vnitas addatur, 
prouenit numerus terminorum, V t ii in eademprogrefi. , 
iione 10 tollam ex 60, reliquum per differentiam 1 o di* 
uidam, & quoto ynuatem addam, ex urgent numerus 
terminorum, , /. •; . 

rQuintay fi ab vlrimo termino primus tollatur,, refi* . 
duum erit fumma differentiarum. 

' * 1 *" 

fR 0 fRlET 4 TES P ROGRESSIOT^IS 

Arithmetica 

\Trima. Datis tribus quibufeunque progreffionis 
erminis continuis , erit duplum medij, aequale ag- 

> ^ ' , g rc g a “ 
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gf cgato extremorum. Vt in his tribus 7.8.9, eft tam du- 
plum medij,quam aggregatum extremorum 16. 

Secundariis quatuor continui sierit fumma medio- 
rum aequalis fummae extremorum* 

Tertia . Duplum cuiufcumqueeft Aquale aggregatd 
duorum aequaliter hinC inde diftafttium» Vtduplum i- 
piius 8 , eft aequale aggregato ex 1 & 15 fa&oj aequaliter 
autem, 1 & 1 5 ab 8 hinc inde diftantin prima progreC* 

r VE PtLOG RES S 16 NE 
r f ~ _ Geometrica. 

# ‘ X 

Geometrica progreffio eft feries numerorum eadem 
fe proportione Cuperancium,cuiufmodi funt fequentes* 

1.2. q. 8. 1 6 . 3 2)^q. i2§.2^ 6» J 1 2. I o 2 q> 

»048. 4996. 8192. 8tc. 

1.3. 9.27.8 1« 243.729. 2187. 6 }6U 

19 f 8 3*59049. 177147.53 1 441. &c. 
1.4^36.64. 2 1 02 4. 40 9 < 5 . 16 384. •; v «, 1 

5 5 j 6. 2 <r 2 nj. 4. 1 o 4 8 5 76« &c. 

Prima eft dupla, fecunda tripla, tertia quadrupla. Sum- 
ma omnium habeturjfi primusterminus tollatur ab vl- 
tttno,refiduumdiuidaturper numerum vnitatemiifo-, 
remdenominatore proportionis (eft autem denomina- 
tor duplse 2:tripJae 3; quadruplae 4; &c. )& quoto ad- 
datur vltimus terminus.Ita inuenies iummam omnium 
primae progreftionis effe 163835 fecundae 797 1 61 j ter- 
tiae 1398101» * ...... 

Geometrica progrefiio duplex eft, continua, &dlf- 
creta, cmima eft, «piande osape# termini pr«ter pri- 
*■!& 1 ' - mum. 




Si De Pfeoc.imsrdtfE OEbaifcTttte a 
mum,& vltimum, (unt antecedentes & confequentefr 
Nam, v 1 4 (e habent ad S; ita 8 (e habent ad nf;& vt t 6 
ftintad jt ita j % ad 4; & ita «4 ad 1 1 8*&c.Vides ergo 
in hac dupla progrefsione4> 8. 1 € .,<4» 1 28 * omnes 
term mos efle amecedentes,& confeq uentes, pr*ter pri- 
mum, & vltimum 3 quotum ille tantum eft antecedens, 
hic tantum confequens» ^ 0 f! • 

Progrefliorf//muett,in qua non omnes termini fune 
antecedentes, & confeq uentes. hoc eft, .non eft, vt pri- 
mus ad fecundum; ita fecundus ad tertium; fed tantum* 
Vt primus ad fecuhdumjuta tertius ad quartum. Talis 
progreffio cernitur in his quatuor numeris 2.4.5. in 
quibus eft, vt 2 ad 4* ita 5 ad 6 ; non autem, vt 2 ad 4;ita 
4 ad 5, cum inter 2 &4litfubdupla; inter 4 & 5 (efquU 
tertia proportio* ' , v> 

Vrtpmms difertu acc*tf*ntpUrKm% in reguUproptrd 
tmum. * \ , r J 

PROPRIETATES PROGRESSIO* 
num gemet ricarum, 

* L . 4 * 1 1 * * *** 

t ■•••’.*• •» 

Vt meltas intelliganturptoprietatesgeometric^pfo- 

, greffionis notabis, Numerum in (e ipfma dudum dici 
quadratum* vt eft numerus 9, qui nalcitur ex 5 in fe, li* 
quidem ter jfimt 9» Deinde idem numerus in qua» 

* dratum duftus dicitur cubus, vt eft numerus 275 nant 
ter 9 funt 27* Idem numerus du&us imeubum, dicitur 
biquadratum : Idem in biquadratum dicitur fuperfoli- 
dus primus &c. y . . 

trima (rtpietm, In osini progreWone geometrici 
:• • Con- 
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continua numerus tertius cft quadratus, & vno praeter** 
mifTo quintus, feptimus nonus, vndecimus» &c. Quar^ 
tus vero eft cubus, & duobus praetermittis feptimus, de- 
cimus, decimus tertius, &c» Rurfus quintus e(l biqua- 
dratus, & tribus praetermittis , nonus , decimus tertius, 
&c. 

Secunda proprietas. Si quicunque terminus in (e duca- 
tur in continua proportione, tantum aberit produdus 
ab illo, quantum ipfc abeft ab vnitate. Vt in progrefli- 
one prima, quartus, hoc cft, 8 tantum abeft , ab vnita- 
te, quantum ipfe abeft a ^4. Vqde manifeftum eft, non 
effe necefle, vt omnes intermedij termini inueniantur* 
Vc (i in prima progreftione inuenire velim terminum 
vigefimum feptimum, duco in fe decimumquartum, 
nempe 8 ipt,producoque67 1088^4; hic in fe du&us 
progignit quinquagefimum tertium. 

Tertia proprietas, Datis tribus terminis quibufennq; 
progrefiion is continuae, erit quadratum medij «aequale 
produdo extremorum. 

Quarta.V atis in continua progrettiionequatuof qui- 
bufcunqi terminis, erit produdum mediorum, asqua- 
leprodudo extremorum. Idem in difereta verum eft, 
fi fuerit, vt primus ad fecundum , ita tertius ad quar- 
tum. Vnde fi tn regula proportionum produflum primi , & 
quarti aquale fuerit produtto fecundi & tertij , operatio legi- 
tima erit . 

Quinta, Quadratum cuiufcunque numeri progreffi. 
onis continuae, eft aequale produdo duorum aequaliter 
ab ipfo diftantium. 

Vt progrefionc 











* 
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Mu fica progreifio eft talis trium numerorum feries, 
vt qufeft proportio maximi,& minimi, ea fit differen- 
tiarum maximi &medij, &medij atque minimi* Vtin 
his tribus numeris videre licet, 5. 4. 3. Differentia ma- 
ximi & medi jeft 2; medi j & minimi 1* inter quos eft 
proportio dupla, qudis etiam eft inter 6& 3 maximum, 
& minimum* u<-. . ; 

Reperiuntur tres mufice proportionales, ex tribus a- 
tithmetice proportionalibus , fi primus arithmetici 
proportionalis in fecundir& tertium, fecundus verd in 
tertiu ducaturi Ita exhis tribus 2.4.5. arithmetici pro- 
, portionalibus reperiuntur hi tres 8.1 i. 24.muficipro- 
portionales.Quod autem eiulmodi numeri lint muli- 
ce proportionales, inde coftaqquodin plerifq; reperii- 
ttiftres illas proportiones ex quib.tota Mufica pendetj 
nimiru dupla, fiue^ quae oftauam conftituit; 

felquialtera fiue 2 J#, 7 rem, quae quinta conftituitjlef- 
quitertia, fiue Sijst, resia^a^quse conftituit quarta. Cer- 
nuntur enim in his numeris £.4.$. di< 5 tae proportiones.* 
namiqter 5 & $ eft dupla: interis' &4 fefquialteradnter 
4& jfefquitertia. At in his 24. 12. 8 cernuntur tripla, 
, quseefi compofita qx dupla, & fefquialtera, eftq; apud 
muficosduodtcima:dupla,& lefquialterajhoceft , o- 
€taua^& quinta. Quod vt melius intelligas , nouerisa- 
pud muficos effe vndecim confonantias, non quod plu- 
re$'nori fintjCum infinitae lint } fed quod his vndecim tS- 
A tum in cantilenis componendis vtanturmufici. Sunt 
autem iftae i.j.y. 5 . 8 . 10.12. 13.15. ^.2oj quarum hae 
fexi. 5.8.12,15.19. lunt perfedae: Hae quinque 3:6, id* 
13.10 lmperfeftae.Componitur tertia ex 32 & 27. quin- 
cta ex 3 & Sexta ex 27 & 15* Ottaua ex 2 & 1 Deci- 

■ ma 
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imaex , <5’4& 27. duodecim cx 3 &i. derimatertia ex 
27 & 8. decima quibta ex 4 & i . decima nona ex S 
& 1. vigefima ex 27 & 4, quarta ex 4 & $. Tonus ex 
8 . Semitonium maius ex 1187 & 1048 ; femito* 
nium minus ex £56 & 243 , &c. Quas diCta funt 'for- 

fcaffis meihis intelli- 
ges ex hac figura. Iit 
qua fpaciUm in tot 
partes (it diuisu* quot laciunt duo numeri confonanti* 
Componentes, numereturque ex b in d minornumerus; 
ex d in a maior* atque ex d fulcrum erigatur ; nam Ii 
'tangantur chordas a e, e b edetur illaconlotaantia,quani 
numeri illi componunt. Exemplum. Oftaua componi- 
tur ex i,& i: Si ergo ab a in d2;4dinbvnum nume- 
retur, crigaturqueexd fulcrum ,& vtraque pars chor- 
dae a e, e b tangatur* edetur odaua. Si vero a d ihtires^ 
d b in duas diuidatur, edetur quinta , &c; 

Aduertendum etiam eft, duos illos numeros,** qui* 
bus conionantiae componuntur , per modum fractio- 
nis poni i hoc modo - , | . Iam (i confonantiae confona- 
tia addebda fit, ducantur tam fuperioresi quam inferi*, 
ores in fcj ita vt ex hisf , J,o£tauanimirum,& quirita* 
jfiathaec£, fiue| , nempe duodecima. Si vero vna ab. 
altera fubtrahenda fit , fiat id per crucem. Vt fi haec 
«x hac 'f , nempe quinta ex o&aua fit fubtrahenda * re- 
manebit haec | , fcilic et quarta; Sed haec muficis relin« 
fuimus* ^ ^ 

ARTtCVLVS V; 

P( numero figuras geometrieasrcfrfr 
Jentante^. / 

. ’ ' 6 Fipu. 




*/ De Nvmerxs Planis 

\ w * 

Figuf* geometricae numeris repraelentatae, funtaut 
planae,aut lolidae.Plan* funt, trilaterae, quadrilaterae,& 
inultilaterae.Solidae,funtcubi , parallelcpipeda, colu- 
mnae,pjramides, &c. 

♦ h ‘ ' : ’ . ' ‘ ■ 

VE NV MERIS r't A N / S. 

V J* - „ 

r 

Numerus pkwaefl: . qui gignitur ex du&u duorum 
numerorum in fe.Vtfi 8 in 6 ducantur, gignentur 48, 
qui numerus planus dicitur. 

Uulii fit cantes, vocantur latera. 
Vtfi in figursBCj latus A B po- 
natur 8, AC 6 pedum: figura ipfa 
dicetur plana. Habet haeefigura 
48 cellulas, quf omnes funtqua- 
dratulae,& dicuntur pedes qua- 
drati , fi quidem latera pedibus 

men furentur. 

Numerus quadratm ex numero in feipfum du- 
6:0 creatur, cuiufmodifunt 4. 9. td. 25.36.^ «> 6^4 8 1. 
ioo.&c.Nam primus ex binario infeiplumaudtocre- 
, «tur, fecundus eX terna r io, tertius ex quaternario* 

Sunt praeter quadratos.numeri triangulares, pentagoni 
, bexagoni^heptagoni.odogoni. Triangulares fiunt ex fum- 

ma progrefiionis arithmeticae ab vnitate incipientis, 
cuius differentia eftvnitas. Ita ex 1 & » fit 3 ; ex 1.2.3 
4 fit 6; ex 1.2. 3, io.&c. • 1 

Quadrati fiunt ex fumma progrefiionis arithmeticae 
cb vnitate incipientis, cuius d ifferentia eft binarius. Ita 
«xi & 3 fit 4. Ex i.^.fitjj.Ex 1,3.5,7.61 id.&c* 
fentagm creantur ex fumma progrefiionis arithme- 
\ tic» 
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Lib. I. Cap. IV. aht. V. 
ti£a$ ab vnitate incipientis, cuius differentia cft temari— 
us;Itaexgi.4 4 fit 5,ex I,4*7fiti2»ex 1,4. 7, iofitia» 



8cc. 

Hexagoni creantut ex fummaprogreffrohis arithme- 
ticae ab vnitate incipientis, cuius differentia eft quater- 
narius,Itaex i.j.fittf.Ex i.jjp.fiti j»Ex s •jTp.ljf. fit 
a8.&c. 

Heptagoni fiunt ex fimili progreffione,euius differen- 
tia elt jjo&ogoni ex illa, cuius differentia eft <5.&c* 

Numerus altera parte longior eft , qui producitur X - 
duobus fola vnitatedifferentibuscuiufmodi funt 4 2.6. 



l2.20.}0.4Z.primus nafeiturex l & 2 ; fecundus ex *> 
& $•, tertius ex 3 & 4;quartus ex 4 & j; quintus ex 5 Sc 
6 &c. • 



Annotatio I* 
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Mxbac tabui* 



gonu generari esc 
quadrato collate- 
rali, & triangulis 
prae e dente* 
Secundd, H#— 
xagonum ex qua~ 
drato collaterale 9 
& duplo procede* 
tit trianguli ,• 
Tenid. Omnes 
lineas tranfuer fis, 
leseffeprogrefti * - 
nes 




<r8 Di Nvmeris Planu? 

nes arithmeticas . Ita vides in linea AB, fi ad hexagonum i f 
addantur 3 , /or« hept agonum-, fi ad hunc 3, fore octagonum, fi 
ad hunc $ fore enne agonum, &c ♦ 

Quarto.# «x duplo quadrati fubtrabatur radix , reflare 
eotlater ale Hexagonum. 

Quinto, Semijfemfumma Hexagoni, & radicis , effe qua - 
dratum. 

i ' — 

Sexto. Duplum quadrati mutilatum triangulo collatera- 
li, relinquere Pent agonum collaterale . 

Septimo. D^r» tribus triangularibus continuis, fummam 
extremorum vnitate excedere duplum medij. 

0£t&uo.Datis quatuor triangularibus continuis, fummam 
extremorum binario excedere fummam mediorum . 

Nono. Duos continuos triangulares confli tu er e quadra- 
tum. 

Decimo. Summam quadratorum duorum triangularium 
continuorum , conflituere triangularem . Sint duo triangu- 
lares continui 3 & 6, eorum quadrata 9 & 36 , faciunt 45 » 
triangularem nonum. 

Vndecimo. Datis tribus triangularibus continuis , produ - 
itum extremorum cum medio facere quadratum medij. 

Duodegm 6 .D.*r« quatuor triangularibus continuis, pro- 
sluttum extremorum. cum medijs vnitate excedere produ Ilum 
mediorum . Multa alia deducet ex hac tabula ingeniofus It- 
itor . 

» • Annotatio II* 

Si quis miretur .cur, quando fraclus per v. 
fraclum minus vtroqjratto, quando veri 
frattus per integrum multiplicatur , minus 
integro proueniat, is tem hinc facile intel - 
liget. Quando a f duco inyiempe in a d,d e y 

. / • “ 7 ": 
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turtrts celluU: quando duo, nimirum a f,fg duco in 3,4 d,de f 
t c producuntur 6 celluU: quando vero dimidium duntaxat 
4 b duco in ad, de. e c, producuntur tantum tres dimidia cel- 
lula, hoc eft , 1 Patet ergo cur, quando duco £ in 3 produc 4« 

tur minus quam 5; hoc ejl tantum 1 f . 

Quando verofraftum per f rallum , aut integrum per f ra- 
llum diuido , cur plus proueniat.Jic oflendo • Te/iu cou- 

tinetur in quoto, quoties dtuifortn diuidendo. Vt cum diuidt 
1 z per 4, proveniunt 3, eo quod 4 in 11 ter contineantur . £r- 
go etiam cum diuido 3 per j;, proveniunt 6; ideo t quod vt ^ in 
3 fhxies continetur, ita etiam vnitas in quoto fextes contineri 
debeat. Idem de multiplicatione ofiendo. Cum enim qualit 
ejl proportio vnius multiplicantis, & vnitatis, talis Jit produ- 
cti, & alterius multiplicantis, fi multiplicentur 3 per £ , fu que 
vnitatis & | proportio dupla erit quoque 3, & producti dupla , 
ac proinde productum erit 1 1 , nunus quam 3 , alter multipli* 
v antium. . 

* ' 

Annotatio III. 

'Toffunt ex planorum numerorum notitia buiufmodi quefii - 
unctda deduci. Ejl area circularis , cuius dimetrus ejl 10 9 
pajfuum,area 1 0 iugerum. Quaroji diametrus fit 350 pajfuum, 
quot iugerum futura fit areat Accipe pro diametris quadrat a* 
di metrorum, hoc modo,i eoo 0 [ xo \ izi]QO,& reperis 
ti, operatione ab [aluta, 24; ittgera. 

Eodem modo agendum ejl, fi area fit quadrata , pentagona 
hexagona, &c. Sit enim area quadrata, cuius latera ponan - 
turio pafjuum, area 11 iugerum: quaro fi latera ponantur 
1 00 paJJuutM, quot iugerum fit area,} Accipe quadrata latorum » 

B- i i - 
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70 De Radjcvm Extractioni bvs 1 

hoc modo, 90 o | 1 2 | i q q o o,& reperie superatione afifo- 
lutasitfjiugcra. 

Idem in tri anguli*, & figuris oblongis fmilibus verum e fi. 
Sit enim trianguli reftanguli , ah ela- 
tus a b y 40, bc$ o paffuum ; 4^420 w- 
gerum. Qutro fi a b fit no, b c 90 paf- 
fuum, quanta futura fit area ? Quadra- 
tum Ptriuffe lateris nv noxis trianguli 
efi ipoOyVtriufo maioris 44100:^0 
/?r fiat exemplum . 49 >0 1 20 | 44100 
operatione abfolutarepertes aream maioris trianguli 1 8 o ite- 
gerum.Demonfir otio pendet ex 15 & ia[exti t & ex z duode- 
aimiSucltdit ♦ ^ 

• * • J * . . ’ . ^ * K ' , 

- JP E 2 '{FtJKEllO SOLIDO , > 

* . * - ' ' • * •* * * * • • - 

Numerus foliduseft, qui ex tribus in fe multiplica- , 
tis gignitur, vt, ex 2. $ , 4 fit 24. Solidus numerus , aut eft 
cubus.aut parallelepipedum,autpyrami$,aut columna 
&c« Cubus eft,cum tres aquales numeri in fe ducuntur; 
yelcum idem numerus in fe,poftea in producum du- 
citur, veluti funt numeri 8. 27.^4,12 5 ..2 1 Primus 

fit ex 2‘; fecundus ex 3; tertius ex 4, quartus ex f, quin- 
tus ex 6.?araUelepipedum fit ex duobus , aut tribus ;fi ex 
duobus, erit bafis quadrata;fi ex tribus oblonga, poflunt 
bafes quoque effe triangulares, hexagona , pentagona, 

tjramisfi habeat triangularem bafim , fit ex aggre- 
gabo omnhua triangulorum, Quadratae cx fumma qua- 

'i drato- 

• ..j 
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Lib. I. CaP. IV. ART* V. 7 * 
dra torum. Pentagonae ex pentagonorum. Hexagona 
ex hexagonorum, &c* 

Columna, cuiufcunque generis fint, fiunt ex du&u Ca* 
iufcunque numeri in fuperficiem illius fpeciei , cuius 
funt ipf$ columngjVt triangularis in triangulum, & nu- 
merum quemcimq-, quadrat® in quadratum,& nume- 
rum quemcunque, pentagonae in pentagona m,&c.Vi- 
de hac de re Francifcum Maurolycura initio libri pri- 
mi. , 

Annotatio I*‘ 

Sequuntnr ex numeris f 'olidis hac. P rimb. St duorum tri- 
angularium numerorum continuorum quadratum minoris ex 
quadrato maioris tollatur , reflare cubum,cuitu radtx e fi radix 
maioris trianguli.Secundbflvos primos tmparespoft vnisatem f 
nempe $& fconfiituere cubum btnarq, Tresfequsntgs 7. 9 -II» 
tubum ternari} , Quatuor fequentes 13. 15. 17 .«^, cubum 
quaternarij Quod ft quisf :ire velit, qui impares euiufcuu- 
que radicis cubum, confidant , deduc at ex quadrato sUius nu- 
meri numerum vnitate minor em, & habebit minimum impu- 
rem, eundem numerum, eidem quadrato addat, & habebit ma- 
ximum imparem. Exemplum. Volo fiire , qui duodecim impa- 
res conflit uant cubum duodenarii .Quadrato duodenarii addo* 
& ab eodem tollo 1 1 , numerum vnitate minorem duodenario* 
& reperio duos extremos impares t j $ & 1 f 5 *, horum cum 
tointermedijsfummaelliJlZ > &tantumlem etiam facti 
cubm duodenarij , 

f 

C 4 Anno- 
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Annotatio II* 



/ 

Ex cognitione cubi tales qtffimcuUfoluipofint. Eijhlt 
Wea, cuius foramen ejl vnius digiti, eqcit globum \ vnius b- 
hra, quarofiforametffit 4 dignorum , quot librarum e fi de- 
yt at globus} p m digitos ad cubos , &fibit §c exemplum 1 
I 4 I olfacta operatione repenes 48 libras, 

Aha f Bfl cubui, cuius Utera f m 6 pedum, capaci? as 8 fl t 
mnarum] qu.tro.ft Utera ft/it 4 pedum , quot vrnprum fit ca- 
pacttas? Accipio pro lateribus tubos Uterum , hoc modo . 2 1 fl 
9 oq I f 4 reperioqttc operationefaUa, vrnat 237 •*-. - 



Capvt V* 



r> r rt- ut.B 1 c v m $ X T r a 

ftionibttt' 



■ * , , ' • «f • .s ■» * 1 

Radice sfimt numeri fecundum mturalemordii 
mem ab, vmtate procedentes , nimirum t.j.j 4. y. <5 r. 
<fec.vt in fecunda columnafub titulo* cernis. Qua- 
arati fiunt ex radicibus m fi dubiis, & nqtantuffi 
%no qtCubi ex ducf uradicis m quadratum^ nat an 
quadrat i ex cuboinradicem. , <£#*. 
tanturfig.qq (uperfeljdi primi ex biquadrato in ra- 
duemfr notantur fegnofe, Quadrati ex fuperfilida 
J>rws$ cntadum^ natantur fignoqc^ 



Tabt- 



Digitized by Google 



TABVLA RADICVM ET GRADVVM? 
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74 De Radtcvm Extra ctjonibvs 
In feptima columna [unt fuperfilidi fecundi fib- In 
ottaua triquadrati qqq. Vt tumebar alteres , tu 

gradus in infinitum extedaSiVoco numeros (uprema 
columna tr^nfuerja C Dgraduales ; perpendicularis 
B f Radtces.Char afferes crgoextenjurm , diutde 
numerum gradualem datum in numerum quemcuq‘ y 
diuiforemq^& quotum quare in numeris gradu ali- 
bus at q- y char atteres tlUs fubiettos coniunge : & habe- 
bis charatterem numeri gradualis dati ♦ 

Exemplum» Cupio habere charatterem numeri 
gradualis huius il.d iuido illum per numerum que- 
cunq., $,&proueniunt 4 char atteres numerorum 5, 
& 4 y nempe qqjoniungo & habeo char attere 

numeri] 2, hunc qqd char atteri ntonerorum primo - 
rumquijunt s 7 &c efthic fi, cui addant 

tur literaB,C y Ddrc char atteri numeri s*addi debe- 
ret Afied communiter nulla addtjolet • 

Gradus extenfurus > duc graduum datum in r adi- 
tem rejpondentem. 

Exem plu m . Volo extendere gradu hunc ^colum- 
na perpendicularis E F, duco illu in radicem refpon- 
dentem,2 & produco Igradumfequentem- hocrur - 
jus duttoin i,produco gradum hunc 1 6,&c* 

Jpuod figradus remotos,no notis intermedijs , hae 
here cupias jltuide numerum gradualem per nume - 
rum quemcunq^quotum , &diuiforem quare incolu- 
na tranJuerfihC Z>» & vel quotu iuxta charatterem ■ 
dwfirtipvel dtuifore iuxta charatterem quoti mul- 



t 



Lib. I. Cav, V. .i 75 

tiplica, & reperies gradum qusfitum. Exemplum* 
Cupio habere gradum duodecimum radicis 4 feu co - 
lunae P Jjyptmde 1 2 per 3 proueniut 4* character dr 
ch arati er 4efi qq. Aut ergo 6 4 cubu radicis 
4,duco ad biquadratum^ aut i$6 liquadratueiufde 
radicis ad cubu y vtru n fecero, repirero \6 777216 . 
Referiuntur ij dem gradus fi numerus gradu alis di. 
ui datur in quotcunq ; numer os, dr gradus illis name* 
ris fubietfi in fe figi liat im durant ut V i fi )2 diuidan - 
tur in 3*4* & gradus illis mcotumnaV . < 7 . P^f 

fisbietl i nimirum 64» 1^6. 1024 in fe ducantur . 
Nam fi duxero 6 4, in 2^6 produco 1 67S4.fi hunc nu- 
merum in ) O 24, produco j 6 7772, 6 &c> 

' Articvlvs I. 



TABVL^M PRO • EXTRAHENDIS 1 

radicibus con/lruere. 

< * * 

Primo, ante oculos nobis ponamus prop. 4. fecundi 

Euclid*quae fic habet. ? 

Quando numerus induas partes vt cumque diuiditur^e- 
runt partium quadrata , vna cum duobus partium re it angulis , 
aqualia quadrato totius. 

Vt fi numerus 1 2 diuidatuf inio 
& 2, erit quadratum maioris partis 
ioo,minoris4,quod ex ioin a fic 
reftangulum bis acceptum, 40J fed, 
100,4 , & 4ofaciunt 144, quan- 
tum etiam facit quadratum totius 
lineas ab , feunjnfchematead. 
— jedd. 
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De Radicvm Extractionibvs. 

aedo , linea ab in ceft vtcumque diuife: quadratum 
partis a ceft fpatium A; partesbc, fpatium b, re<£tan- 
gulafub partibus ac, cbcontenta , (untCBeD ; at 
jhaec quatuor A , B, C, D aequantur totius lineae ab 
(potio, Vocetur pars a c, A, cb, Bt&fitA-f-Bj to- 
ta linea (fignum boc*^-figniftcat plus ) totum quadra- 
tum ad eft A q^AainB-fBq: nam Aq fignificat 
fpatium A; AiinBfignificatfpatiaC,D.*Bq,fpatium 
B. Fitau&em haec formula A q-p A i inB-f-B q, ex 
dudu A-f-Binfe. Nam Ain Afacit Aq.*A'm B , fa- 
cit A in Blemel. Rurfus B ( 

,in A facit A in Bfemel. De- A + B 

niqueB in B facit Bq.Quan- A-fB 

doenim duciturAin A, aut a q -f A in B ’ ~ * 

B in B, mutatur charader mi - AinB-J-Bq 

nor in proxime maiore, v^n ' A 1 in B + B q 

«£: <*> in qq.&c.Quando vero 
ducitur A in Bjaut B in A charader non mutatur , fed 
ex vtroquefit A in B.Ergo h arduae formulae coniundg, 
faciunt A q*f» A * inB"f Bq.Cu Aq*f-AinB 
•r.AinBbisfit pofitu, debent ad AJn 

A apponi 2, hoc modo , 4 ^ in B. - - 

l.AinB. ^ 

a.Aq-j-A* inB-j-Bq... 

3. Ac^+ Aq j inB-j-Aj inBq ^ B<^. 

4. A qq-f-Act 4 in B -f A q 6 in B q + A 4 in B c£ -p Bqq, 
£.A /-fAqq 5 inB + Ac£ loin-Bq -j- A q?oinB<^ 4 ‘ 

Af inBqq + B/. 

^♦Aqc?+A/<$inB-f Aqq 15 inBq-j- A c^zoibB^ 

•f A q 15 in Bqq *f*A 6 in B/-f B q c£. i ' 

X £ 7 in B + A / * x ! in ? c l‘f Aqq 3 5 in B <* 

+ 4 

/ * ■ • % % 

* * • 
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A c£ i 5 in B qq-f A q ziin B f? -f- A 7 in B q c£*f 
Pro tertia formula , quae elt pro radice cubica*, duc 
Aq+A l inB -f Bg,in A 'f-Bnocmodo.Ex Ain Aq, 
fit A : ex A in A z in B,fir, A q i in B:,Ex A in Bq, fit 

AinBq* Item, ex 
AqtA zinBfBq BinAqfifAqinB: 

A »f B » ex B in A 2 in B, fit 

Act + Aq2inB + A in B q . A z inBq : ex B in 
AqinBf AzinBq -f Bc^jB q,fitB c^Formu. 
Ac^+Aq3inB+ AjinBq +Bc( lae duabus lineis in- 

clufa;, faciunt A CtJ 
■^AqjinB ^A jinBq-f» B ct[Vt in appofita formu- 
la apparet.Nam A q i in B, & Aq in b faciunt Aq 3 iri 
B:& AinBq.cum A linBq, facit A 3 inBq. Eodem 
modo conftru&oe funt reliquae formulae. Nam quarta 
fa&a eft ex du&u tertiae in A -f - Brquinta ex du&uquar» 
taein A-f-B,&G, 

Articvlvs IL 

0 MNIS CENERIS RADICES 
extrahere. 

Vt facilius radices extrahantur, notentur haec. Primi 
fub numero primo verfus dextram, ponedum efle pun- 
ftum. Deinde in extra&ione radicis quadratae, vnoi 
pra2termiflo,fub tertio, quinto, feptimo, &c. Inextra- 
&ione cubicae, duobus prattermifsis, fub quarto, fepti- 
mo, decimo, &c .In biquadratae, tribus praetermilfis fub 
quinto, nono, decimotertio,&c. 

' 1 Secundi, in formulis fupra pofitis, primum A curti 
fuo chara&ere, tantum in primo quoto vfurpan ; pro; 
reliquis nullam amplius eius rationem haberi. 

Ter-- 



i 
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Tertii. Quotum inuentuci,fiue vnam,fiueplures hi. 
buerit figuras* vocari A, inueniendum B. 

Quarto, pro noui diuiforis inuentione,inuentu m quo 
tum efle multiplicandum, vtcharader,& numerus poli 
A pofiti,iodicant. 

His notatis extrahemus ex hoc numero4<S92 798016 
radicem quadrata, hac vfi formula Aq*f*A 2 in B+Bq, 
Notatis itaque pundis,video in fecunda columna tabu- 

* Ise radicum , & graduu, quis 

Operatio 1. numerus quadratus proxi 

1 0 ‘ tne minor lit numero vltimi 

4^92 7980 i^A membri verfus finiftram, 

1 z* * * * ^ * nimirum numero hoc 4 6, 

inuenioque 3 6 , cuius radi- 
Operatio 2. cem 6 pono poft lunulam; 



Operatio 2. cem 6 pono poft lunulam; 

/AB & 10, quae fubtra&is 3 tf*ex 
79 8 o 1 6 Vj 58 46,reftatfcribofupra4<S',vt 
■z£>6 * ' * in prima apparet operatio- 

ne. Pro alio diuifore , cum 



j ne. Pro alio diuifore , cum 

in formula habeam -f- A 2, 
duco quotum 6 A, in 2 , & habeo nouum diuiforem 
1 s. Cuius priorem figuram 2 pono poft quartumpun- 
&um,nfempefub 9, alteram deinceps finiftrorfum , & 
video quoties in 10 contineatur : continetur fepius, 
quam odies , poflfum tamen propter iequentem quoti 
figura.non nifi 8accipere.Et quiah^beo in formula A 2 
in B, duco duplum quoti <S A, in8B, quotum iam inue- 
tum, & produco 96. Rurfus quia in formula habeo 

«f* Bq, addo quadratum quoti 8 B , nempe 64, 9 $ 
ad 96 , hoc modo, & conflo 1024 quibus ex ^4. 
*o92iubtradisrcitant^8 # Ytin.iecunda o- — * o^r 
... peratio- 
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perationeapparet-Pro tertio diuifore, cum habeam in 
formula A 2,ducototuftiquotunrd8Ain 2 ,& produ- 
co 136, diu iforem nouum, cuius figura prima poft ter- 
tium punttum, nempe fub 7 p6fita i & reliquis deinceps, 
vt in fecunda vides operat, video quoties 1 in 6 conti- 
neatur, continetur quinquies. 

Repono 5 ad quo- 
tum .- Et,quiahaoeo Operatio 3. 

in formula, A 2 in B, 5 4 sA |B 

ducojBjindiuiforem 80 i6\68 | $ 

1 3 produco 6 80 , i&jfff 7 0 

quibus addo quadra- 2i$ 
tu quoti fB, quod ha- 
beat formula B q, hoc modo, fummam <80 
68 1 5 fubtraho ex 6879,^ reftantjqjVt in 
tert a operatione cernis. 66 * s ~ 

Pro alio diuifore duplico totum quorum ha&ebus 
inuentum, nimirum 685 , & inuenio 1 3 70, vt in tertia 
apparet operatione,collocatoqueofub8 poftfecundu 
pun< 3 um,& reliquis %uris deinceps fiaiftrorfum, vi- 
deo pihi! accipi polle: pono ergoad quotumo, Separo 
nouum diuiforem , vt prius, quierit 3 * 

13700. Hoc diuifore collocato, vt in Sss v < 7 
quarta operatione apparet, video quoti- 
es 1 in 5 contineatur , continetur quater * * ^ 

politis igitur 4 ad Operatio 4 

quotu,ducototudi- !$$%%%. f A |B 
uiforS in 4 B,& pro- #0 02^0 & 0*0 ^ 6 8 5 0 1 4 
duco 54800, quibus 1 0 o 

***S7 



*ddo 
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®0 0E RaDICVM ExTR ACTIONlfcV* - 
addo quadratum quoti 4 B,hoc modo fum- j-f 860 

mam 548016 fubtraho ex 54801«? , &re- 

ftat nihil, vtin quarta operat.apparet-. y4io*# 

Vulgari modo 1 ic extra- 
ho radicem quadratam. Operatio 1* 

Noto punda,vt prius, & 2 

Video quis numerus ;qua- f 0 
dratus fit proxime minor 9 1 7 9 £ o i£ ( 6% 
humerovltimi membri 46 j * * * 

& video 36: pono ergo e- 
ius radicem 6 ad quotum, < operatio z k 
Vtfupta, ; ( v . , v * 

Deinde duplum quoti £ 

taempe 1 2 afl umo pro no- , ^ , 
to dmifore quem pono,vt a 7 g 0l ^r^ 

prima habet operatio, &vi- 1 

deo quoties 1 in i o conti- ? 2 ® 

neatur, continetur octies:8 ergo pono , &ad quotum» 
&ahtediuiforem iifub 2,& dico odies 2 funt 1 ^qui- 
bus ex 29 fubtradis,reftant 1 3 ; vt in fecunda apparet 
operat w Dica iterum odies 8 funt 64, quibus eX 1 zt> 
fubtradiSjteftant^S , vt 
tertia habet operatio. Pro z Operat. 3* 

nouadhiifbre afiumo du- £6' 

pluquoti 68,qudd eft 1 3 6, <p% g 

quem pono»vt tertia habet #-$$£7 $&o j 6 (6 Si 
operatio, & Video quoties zfcjxg'* ”* * 1 

t in 6 cohtineatUr, contine* , 5 

ttir quinquies: 5 ergo & ad 3 
quotum, & ante diuiforem 13 $ fub \ pono » vtin ter- 
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Lib. I, Gap. V. akt, II, gp 

tia operatione, & progredior per omnia , vt hiSenus. 
&c. * 

» • * r V I 

‘ ’ i V 

Secundum exemplum radicis csbic* fit hoc. Volo 
<x numerohoc ioioS- 44 5?j,i extrahere radicem 
cubicam. Notatis punitis video in tabula radicum, 
quis cubus Iit proxime minor numero vltimi membri 
joi,&videoeflecubum<J 4 , cuius radicem 4 pono 
poiilunulam,& (ubtradti S tf 4 ex iot.refiduum a 7 ,p 0 , 
noiupra*oi , vt in pri- • 1 

Operafh>- i. 

37 

06445 8 3 1 2^4 



ma operat«apparet. Di 
uiforem iam paro hoc 
modo. In formula ha- 
beo f A q 3 : quadratu 
ergo quoti 4 A , iam in- 
uenti,ducoin 3 , & pro- 
duco 48. Praeterea in 

£ 1 I 1 1 J A 
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Operatio z. 



go quotum 4 A duco in • * ^ $ 1 . 4 ® 

3, & produco 12. Hos #$^618 

itaq; duos numeros 48, 6 3 ' 

&12, ficaddo 48 & conflo 492, diuifbrem,cu^ 

ius figuram 2 po - 12 no antepun&um tertium fub 

6, reliquas dein- 4 ^ z ceps finiftrorfum , vt in prima 
apparet operat. & video quoties 4 in 3 7 .contineantnr* 
continentur propter fequentes figuras, tantum fexies: 
pono ergo 6 ad quotum:& quia in formulahabeo + A 
.q 3 in B,duco € B, quotum in triplum quadrati quoti 
4 A, nempe in 4 8,& produco 288. Rurfus quia it* 
formula habeo + A 3 in B q, duco triplum quoti 4 A 
nempe 12 in quadratum quoti 6 B.nempe in 3 pro! 

? duco 
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duco 4 j i . Deniq; quia in formula habeo •f' B c£ , acci- 
pio <JB, quoti cubum 216: atque hos tres numeros 
3g8 vt hic apparet, addo, & conflo 33 336 quibus 
4)2 ex 37064 fubtra&is, reftant 372 8,vt in fecun- 
' 2« da operat, apparet. Paro iterum nouum diui- 

3353« (orem, hoc modo. In formula habeo Aq $, 
quadratu ergo totius quoti ha&enus inuenti 4 6 A ^uco 
in j.DuCoquoq;4(JAquotuin3,quod in formula ha- 
beam A 3, & produco hos numeros 6348,. 138 quos 
0 34S 

(ic adddo H» & confio 63 6 1 8, diuiforem nouum, 

<jViY 

quem colloco, vt fecunda monftrat operatio , hoc eft, 
pono figuram primam 8 poft fecundum punftum fub 
5, & reliquas deinceps. Qua collocatione fa&a r vi- 
deo quoties 6 in 37 contineantur i continentur propter 
fequentis diuiloris figuras, tantum quinquies; pono er- 
eo f ad quotum , qui 

eft quotus r B. Et Operatione j. 

quia in formula ha- .. ID 

ISeo *f* A q 3 in B, & 3 SA B 

A 3 in B q, & B c£, * ^ M*l 5 

Suco A q 3, H6C eft 
63 48 105: 138 in ^488 
2 5, tV produco 3 1740 ^ 



& 34 3 0 > quos nume- 
ros, &caibumipfius 5 B quoti noui addo, hoc modo 
3- l7 4 0 & conflo 3208623, quibusex 3718458 fub- 

j 4 r o rra&is,rdtant 5 19833 , vt,in tertia operat, ap- 

12 * paret. Denique pro vltimo diuifore duco 

3 20 r 625 quadratum totius quoti 46 j A , hactenus in- 
■ r» ,? ' Y '■ • uerni 




